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A. Mengenal Matriks  

Matriks adalah kelompok bilangan yang disusun dalam suatu jajaran berbentuk 

persegi atau persegi panjang yang terdiri atas baris-baris atau kolom-kolom 

Pada awalnya matriks dimaksudkan sebagai bentuk lain dari penulisan data-data 

sebauh tabel. 

Sebagai contoh diberikan sebuah tabel ketidakhadiran tiga orang siswa pada belajar 

tambahan selama tiga hari (Senin, Selasa, Rabu), yakni sebagai berikut 

 

 

 

                                                                                                   

 

 

Sehingga bentuk umum matriks dapat ditulis sebagai berikut : 

                  a11 a12 a13 . . .  a1n 

                  a21 a22 a23 . . .  a2n 

   A  =       a31 a32 a33 . . .  a3n 

                   :  :   :   : 
                   :           :   :   :  . 
                  am1 am2 am3 amn  

Ordo atau ukuran dari suatu matriks A ditentukan oleh banyaknya baris (m baris) dan 

banyaknya kolom (n kolom) dan ditulis Amxn 

Terdapat beberapa jenis matriks, yaitu : 

(1) Matriks baris yaitu matriks yang terdiri dari satu baris saja 

Contoh :    

A =   0453         Matriksa A berordo (1 x 4) 

B =   310         Matriksa B berordo (1 x 3) 

(2) Matriks kolom yaitu matriks yang terdiri dari satu kolom saja 

Contoh :   B =  

















 3

1

2

    .   Matriksa B berordo (3 x 1) 

 

Baris dari suatu matriks adalah 
elemen-elemen yang disusun 
mendatar 

Kolom dari suatu matriks adalah 
elemen-elemen yang disusun tegak 

 Senin Selasa Rabu 

Amir 3 2 1 

Budi 2 0 5 

Wati 2 1 1 

 

Diubah menjadi matriks   A  = 
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(3) Matriks persegi yaitu matriks yang banyaknya baris sama dengan banyaknya 

kolom .  

Contoh    A  =  



















640

311

402

   .  Matriks A berordo (3 x 3), atau  matriks berordo 3 

Pada matriks persegi terdapat diagonal utama yaitu elemen-elemen yang terletak 

pada garis hubung a1n dan ann . Untuk matriks A di atas unsur-unsur diagonal 

utamanya adalah 2, –1, 6 Sedangkan diagonal samping adalah elemen-elemen 

yang terletak pada garis hubung a1n dan an1. Pada matriks A di atas, unsur-unsur 

diagonal samping adalah 4, –1, 0 

  

(4) Matriks segitiga atas adalah matriks persegi dengan elemen-elemen yang berada 

di atas diagonal utama semuanya bernilai nol.  Matriks segitiga bawah adalah 

matriks persegi dengan elemen-elemen yang berada dibawah diagonal utama 

semuanya bernilai nol. 

Contoh    A  =  



















670

021

006

       .       B  =  



















600

320

153

 

Pada contoh di atas,  A adalah matriks segitiga atas dan B adalah matiks segitiga 

bawah 

  

(5)  Matriks diagonal adalah matriks persegi yang elemen-elemennya semuanya 

bernilai nol kecuali elemen-elemen pada diagonal utama. 

Contoh    A  =  



















300

010

005

       . 

(6)  Matriks identitas adalah matriks diagonal yang elemen-elemen pada diagonal 

utama semuanya bernilai 1, matriks ini biasa dilambangkan dengan I 

Contoh    A  =  

















100

010

001

      

 

(7)  Matriks datar adalah matriks yang banyaknya baris lebih besar daripada 

banyaknya kolom sedangkan matriks tegak adalah matriks yang banyaknya 

kolom lebih besar daripada banyaknya baris 

Contoh    A  =  






 

143

201
    dan     B  =  

















13

62

02

 

Pada contoh di atas, A adalah matriks datar dan B adalah matriks tegak 
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Transpos dari matriks 
n x m

A  adalah sebuah matriks tA   berordo n x m yang didapat 

dengan cara mengubah elemen baris menjadi kolom atau sebaliknya. 

Sebagai contoh matriks A =  

















13

62

02

  transpose-nya adalah  









322

160tA  

Jika suatu matriks sama dengan transposnya, maka dikatakan matriks itu simetris 

atau setangkup. 

Selanjutnya matriks A dan B dikatakan sama  ( A = B ) jika dan hanya jika ordonya 

sama dan elemen-elemen yang seletak nilainya sama. 

Sebagai contoh, terdapat empat matriks sebagai berikut : 

A  =  








 93

02
    ,   B  =  









20

93
   ,     C  =  









 2385

03/6
  

Matriks A dan B tidak sama, walaupun ordonya dan unsur-unsurnya sama (tetapi tidak 

seletak) 

Matriks A dan C sama, ditulis A = C,  karena ordonya sama dan elemen-elemen yang 

seletak nilainya sama. 

Berikut ini akan diuraikan beberapa contoh soal disertai uraian jawaban, untuk lebih 

memahami konsep-konsep dasar matriks 

01.  Diketahui matriks  A =  








 304

132
 

(a)  Tentukanlah ordo matriks A  

(b)  Sebutkan unsur-unsur matriks baris ke 1 

(c)  Sebutkan unsur-unsur matriks kolom ke 2 

Jawab 

(a) Matriks A berordo (2 x 3) 

(b) Unsur-unsur matriks baris ke-1 adalah 2, 3 dan 1 

(c) Unsur-unsur matriks kolom ke-2 adalah 3 dan 0 

 

02.  Tentukanlah transpose matriks  A  =  





















431

242

103

 

Jawab 



















 421

40

123

3tA  

 

03.  Diketahui  matriks A =  








 r23p2

7r
 dan  B = 







 

r25

q3pq2
.  Jika A = B maka 

tentukanlah nilai r 
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Jawab 

A = B 










 r23p2

7r
  =  







 

r25

q3pq2
 

Maka  :  2p – 3  = 5            2p = 8                   p = 4 

7 = p + 3q             7 = 4 + 3q             3 = 3q               q = 1 

r = 2q  r = 2(1)  r = 2 

Jadi nilai  r = 2 

 

04.  Dikethui matriks  A = 

















6c2b0

d41

b2-5

 dan  B =  

















4dd3c

642-

015

.  Jika  A =  tB  maka 

tentukanlah elemen matriks A baris ke dua kolom ke 3 

Jawab 

A =  tB  

















6c2b0

d41

b2-5

    =   

















4d60

d41

3c2-5

 

Maka  :  2b  = 6                b = 3                    

b = 3c                 3 = 3c                c = 1                

6c = 4d        6(1) = 4d     d = 6/4   =  3/2 

Jadi nilai  elemen matriks A baris ke dua kolom ke 3 adalah  d  = 3/2 
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SOAL  LATIHAN  01 

A. Mengenal Matriks  

01. Matriks koefisien dari suatu sistem persmaan linier  y = 
2

1
x – 3 dan 3x + 5 = 4y 

adalah … 

A.  








43

21
    B. 









 53

31
    C.  













43

21
 

D.  






 

53

31
   E.  













43

21
 

 

02.  Transpos matriks A = 












 

23

40

12

 adalah At = ... 

A.  








 241

302
   B. 









 142

203
    C.  







 

302

142
 

D.  








302

241
   E.  









 41

02
 

 

03.  Diketahui A = 






 

2yz

1x
 dan  B = 







 

8y

1y z
 Jika A = B maka nilai x + y + z = …. 

A.  6    B.  7     C.  8 
D.  9    E.  10 

 

04.  Diketahui matriks A = 






 

50

2yx1x
dan matriks B =  









 y3x0

z3
.  Jika A = B 

maka nilai  dari x.y.z  = …. 

A.  –4    B.  4     C.  6 
D.  7    E.  12 

 

05.  Diketahui  matriks  P = 












02x

1yx

y
 dan matriks Q = 









01

36
.  Jika  P = Q t , maka 

nilai dari x.y = … 

A.  6    B.  9     C.  12 
D.  15    E.  18 

 

06.  Diketahui  matriks A = 












2c2a

42a2b
 dan matriks  B = 







 

2a6

3b2aca
.  Jika  At = B  

maka  nilai a + b + c = … 

A.  –1    B.  1     C.  –2/3 
D.  2    E.  5 
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07. Jika  P = 

















116c8

b45

a23

 dan Q = 

















112a6

4b42

853

.  Serta berlaku  P t = Q  maka nilai c = …. 

A.  –3    B. 4     C. 8 
D. 10    E. 12 

08. Jika A =

















113cc

645

12a

 dan B = 

















114bc

2a45

12b/2

 serta berlaku  A = B  maka elemen baris ke 

3 kolom ke 2 adalah … 

A.  2    B.  3     C.  4 
D.  5    E.  6 

 

09.  Jika 












db2a

b2a
 = 













cc

1aa
 maka nilai d = … 

A.  –2    B.  –1     C.  0 
D.  1    E.  2 

 

10.  Diketahui C = 






 

124

68
 dan  D = 









363b

122a
.  Jika 12 C = 4 Dt maka nilai a + b = … 

A.  3    B.  6     C.  9 
D.  12    E.  15 

 

11.  Diketahui matriks A = 






 

20

15x
 dan matris B = 













11/2

y12
.  Jika  A = 2Bt  maka  

nilai x + y =  

A. –4    B.  0     C.  2 
D.  4    E.  8 

 

12.  Jika A = 








3c2b

4a
 dan B = 













7b12a

a3b2c
 memenuhi A = 2B, maka determinan 

matriks A sama dengan  
A. -16    B. 8     C. -8 
D. 16    E. 0 

 

13.  Diketahui A = 












yxy

xyx
  dan B = 













32

2/x1

y
  . Jika tA   menyatakan 

transpose dari A, maka persamaan tA  = B dipenuhi bilai x = ... 
A.  2    B.  1     C.  0 
D.  –1     E.  –2 
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B. Penjumlahan dan Pengurangan Matriks 

Terdapat beberapa operasi aljabar yang dapat dilakukan pada matriks, diantaranya 

adalah penjumlahan dan pengurangan. Namun dua matriks dapat dijumlah/dikurang 

jika kedua matriks itu ordonya sama. 

Misalkan A dan B adalah dua matriks yang ordonya sama serta A + B = C, maka C 

adalah matriks hasil yang didapat dengan cara menjumlahkan elemen-elemen yang 

seletak pada A dan B. 

Contoh :  



















13

62

02

  +  

















 23

65

43

   =    























)2(1)3(3

6652

4032

   =  

















10

123

45

 

Matriks nol adalah matriks yang semua elemennya nol (dilambangkan dengan O). 

Matriks ini adalah matriks identitas penjumlahan, sehingga A + 0 = 0 + A = A 

Contoh 

Diketahui A = 








15-

43
 , maka matriks identitas dari A adalah O = 









00

00
 , sehingga 

A + O =  








15-

43
 + 









00

00
  =  













0105-

0403
  = 









15-

43
  =  A 

Jika A suatu matriks, maka matriks lawan dari A adalah matriks  –A  yakni sebuah 

matriks yang unsur-unsurnya merupakan lawan dari unsur-unsur matriks A. Dalam 

hal ini berlaku sifat A + (–A) = O. 

Contoh 

Diketahui A = 








05-

43
 , maka lawan  dari matriks  A  adalah –A = 









05

4-3-
, sehingga        

A + (–A) =  








05-

43
 + 









05

4-3-
   =  













00(5)5-

(-4)4(-3)3
  =  









00

00
 =  O 

Perkalian suatu bilangan real k dengan matriks A adalah suatu matriks kA yang 

didapat dengan cara mengalikan setiap unsur matiriks A dengan k 

Contoh 

Diketahui A = 








05-

43
 , maka  2A = 2 









05-

43
  =  









010-

86
 

Misalkan A, B dan C adalah matriks-matriks yang ordonya sama, dan k adalah 

bilangan real, maka terdapat sifat-sifat yang berlaku pada penjumlahan dan 

pengurangan matriks  



M a t r i k s    2 

1.  A + B = B + A 

2.  (A + B) + C  =  A + (B + C) 

3.  k(A + B)  =  kA  +  kB 

4.  kA  +  mA  =  (k + m)A 

Untuk pemahaman lebih lanjut akan diberikan beberapa contoh soal serta uraian 

jawabannya. 

01.  Diketahui  matriks A = 












13

52
, B = 









 62

40
 dan  C = 













22

43
 maka 

tentukanlah hasil dari  

(a)  A + B – C  

(b)  A – (B + C) 

(c)  (A – B) – (A – C) + (B + C) 

Jawab 

(a)  A + B – C  =  








1-3

5-2
  + 









6-2-

40
  – 









2-2

43
 

=  












)2()6(12)2(3

445302 )(
 

=  








3-1-

5-5
 

(b)  A – (B + C)   =  








1-3

5-2
  – 































2-2

43

6-2-

40
 

=  








1-3

5-2
  – 













)2(622

44)3(0

-
 

=  








1-3

5-2
  – 













80

83
 

=  












)8(103

85)3(2
 

=  








73

13-5
 

(c)  (A – B) – (A – C) + (B + C)   =  A – B – A + C + B + C 

=  2C 

=  2 








2-2

43
   =  









4-4

86
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02.  Tentukan hasil dari  

(a)  4 








 03

12
 +  







 

80

24

2

1
  – 2 













10

32
               

(b)  3 








01

25
 –  













32

16
 – 2 













34

11
 

Jawab 

(a)   4 








03-

12
 +  









80

2-4

2

1
  – 2 









1-0

32
  

=  








012-

48
 +  









40

1-2
  – 









2-0

64
 

=  












)2(400012

6)1(4)4(28
 

=  








612-

3-14
 

(b)   3 








01

25-
 –  









3-2

16-
 – 2 









3-4

1-1
  

=  








03

615-
 –  









3-2

16-
 – 









6-8

2-2
 

=  












)6()3(0823

)2(162)6(15
 

=  












97

711
 

 

03.  Tentukanlah matriks X jika : 

(a)  3X  –  2 






 

16

23
 =  









 212

206

2

1
 

(b)  4X  +  2 












142

503
  –  3 







 

210

324
  =   









 032

164
  +  2X 

Jawab 

(a)   3X  –  2 








16

2-3
 =  









212-

206

2

1
 

3X  –  








212

4-6
 =  









16-

103
 

                     3X  =  








16-

103
 +  









212

4-6
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                     3X  =  








36

69
 

X  =  








36

69

3

1
 

X  =  








12

23
 

(b)   4X  +  2 












142

503
  –  3 







 

210

324
  =   









 032

164
  +  2X 

4X  +  












284

1006
  –  







 

630

9612
  =   









 032

164
  +  2X 

                           4X  +  












4114

1966
  =   









 032

164
  +  2X 

                                                4X  – 2X    =   








 032

164
  –  













4114

1966
 

                                                               2X    =   








4142

20010
   

                                                                 X    =   








4142

20010

2

1
 

                                                                 X    =   








271

1005
 

 

04.  Tentukanlah nilai x, y dan z jika  








63x

4x
  +  









2z4

106

2

1 y
  =  







 

2y8

943 x
 

Jawab 










63x

4x
  +  









2z4

106

2

1 y
  =  







 

2y8

943 x
 

     









63x

4x
  +  









z2

53y
  =  







 

2y8

943 x
 

             













z623x

93yx
   =  







 

2y8

943 x
 

Maka    

 

 

 

 

 

 

x + 3y = 3 + 4x 

x – 4x = 3 – 3y 

–2x = 3 – 3y 

–2(3) = 3 – 3y 

–6   = 3 – 3y  

3y = 3 + 6 
3y = 9    maka  y = 3 

3x + 2 = 8 
3x = 6 
x = 2 

6 + z = 2y 
6 + z =  2(3) 
6 + z  =  6 
      z  =  6 – 6  
      z  =  0 
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SOAL  LATIHAN  02 

B. Penjumlahan dan Pengurangan Matriks 

01.  Diketahui A = 








01

23
, B = 







 

52

14
 dan C = 







 

33

22
, maka  A –  (B – C) = … 

A.  








10

51
   B.  









 23

34
    C.  









 23

12
 

D.  












22

19
   E.  













23

13
 

 

02.  Jika  A  +  








41

50
 = 









 41

30
, maka matriks A adalah …. 

A.  








03

12
   B.  













80

20
    C.  









23

00
  

D.  








43

20
   E.  









10

02
 

 

03.  Jika  












73

45
 –  A  =  









50

43
, maka matriks A adalah … 

A.  












12

30
   B. 













43

56
    C.  







 

12

32
 

D.  






 

610

82
   E.  













123

82
 

 

04.  Nilai  x.y.z  yang memenuhi persamaan matriks 








yx

12
 +  









5x

yz
 =  







 

74

3yx
 

adalah … 
A.  24    B.  10     C.  12 
D.  16    E.  20 

 

05.  Jika A = 

















11

26

35

, B = 

















20

41

32

 dan C = 

















10

23

05

 maka hasil dari  (A+B) – (A–C) + (C–B) 

sama dengan …. 

A.  














10

46

07

    B.  














20

46

010

   C.  














 23

42

56

 

D.  














56

38

104

   E.  














85

61

42
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06.  Jika  A = 








15a

102a
 dan  B = 









 3d

2dc
 serta memenuhi  A = k.B , maka nilai c = … 

A.  –10    B.  –5    C.  2 
D. 5    E.  10 

 

07.   3 






 

43

12
 –  5 









 23

62/1
 +  









02

81

2

1
 = … 

A.  








104

1215
   B. 









67

89
   C.  







 

52

325
 

D.  








 313

512
   E.  













225

293
 

 

08.  Diketahui persamaan matriks  2X  +  3 








 123

012
  =   







 

6120

936
 –  X.   Matriks  X  

adalah …. 

A.  






 

514

123
   B.  









 143

352
  C.  







 

323

320
 

D.  






 

230

102
   E.  









 302

130
 

 

09.  Diketahui persamaan  

















3

1

6

  +  
3

1
X  =  

















1

0

7

.  Matriks X adalah … 

A.  


















6

3

3

    B.  














 2

1

6

   C.  


















6

3

7

  

D.  














2

7

1

    E.  
















4

2

5

 

 

10.  Jika  








y2

3x
 + 









xz

54
 = 









36

8z
 maka nilai dari  x + y + z = … 

A.  5    B.  7    C.  9 
D.  10    E.  12 
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11.  Jika diketahui matriks  A = 

















11

26

35

 

, B = 

















20

41

32

 dan  C = 

















10

23

05

 maka  hasil  dari    

(C – B) + (A + B) – (A – C) + (B – C) sama dengan …. 

A.  














30

64

37

    B.  














13

41

52

    C.  














10

22

36

 

D.  


















10

22

33

   E.  














31

25

01

 

 

12.  Diketahui  P = 








13

21
 dan  Q = 







 

50

43
 maka matriks hasil dari  2Pt + 5Q = … 

A.  








1012

318
   B.      C.  









1214

89
 

D.  








 910

1216
   E.  







 

234

1417
 

 

13.  Jika  

















a

2

1

 + k

















4

2

3

 = 

















9

6

7

 maka nilai a = … 

A.  1    B.  2
2

1
     C.  3    

D.  5    E.  5
2

1
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 










 104

1315
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Dalam bentuk matriks    A =  








134

312

Dalam bentuk matriks    B =  

















3

2

1

Siswa/Hari S I TK 

Amir 2 1 3 

Budi 4 3 2 

 

Alasan Bobot 

Sakit 1 

Izin 2 

Tampa 
Ket 

3 

Siswa Bobot 

Amir 2(1)+1(2)+3(3) = 13 

Budi 4(1)+3(2)+2(3) = 16 
 

M A T R I K S 
 

 

 

C.  Perkalian  Matriks 
 

Misalkan terdapat sebuah tabel ketidakhadiran dua orang siswa pada kursus Bahasa 

Inggris dengan alasan sakit (S), izin (I) atau Tampa keterangan (TK) 

Siswa/Hari S I TK 

Amir 2 1 3 

Budi 4 3 2 
 

Untuk masing-masing alasan ketidakhadiran diberi bobot pelanggaran berdasarkan 

tabel sebagai berikut 

Alasan Bobot 

Sakit 1 

Izin 2 

Tampa 

Ket 

3 

 

Jika dihitung total bobot pelanggaran kedua orang siswa tersebut, maka dilakukanlah 

proses perkalian matriks, yaitu : 

 

 

 

 

Atau dalam bentuk matriks 

            








234

312
     x     

















3

2

1

     =     












)3(2)2(3)1(4

)3(3)2(1)1(2
    =    









16

13
 

Dari sini diperoleh kesimpulan : 

Jika matriks C adalah hasil kali dari dua matriks A dan B maka berlaku hubungan : 

 n x pA    x   qn x B    =   q x pC   Matriks q x pC  didapat dengan cara mengalikan baris 

matriks n x pA   dengan kolom matriks qn x B  

 

Untuk lebih memahami penjelasan di atas, akan diuraikan dalam contoh soal sebagai 

berikut: 
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01. Tentukanlah  hasil setiap perkalian matriks berikut ini 

(a) 












201

312

















24

03

21

   (b)  








 13

02













12

40
 

(c)  












01

13









202

311
   (d)  

















 31

30

02










 312

041
 

Jawab 

(a)   






 

201-

312

















24

03

21-

   =   












)2(2)0(0)2(1)4(2)3(0)1(1

)2)(3()0(1)2(2)4)(3()3(1)1(2
 

=   












402801

6041232
 

=   






 

29

211
 

(b)   








 13

02













12

40
   =   













)1(1)4(3)2(1)0(3

)1(0)4(2)2(0)0(2
 

 =   












11220

0800
 

 =   






 

112

80
 

(c)   












01

13









202

311-
     =   













)2(0)3(1)0(0)1(1)2(0)1(1

)2)(1()3(3)0)(1()1(3)2)(1()1(3
 

 =   












030101

290323
 

 =   












311

735
 

(d)   

















31-

30

02










31-2

041
     =   























)3(3)0(1)1(3)4(1)2(3)1(1

)3(3)0(0)1(3)4(0)2(3)1(0

)3(0)0(2)1(0)4(2)2(0)1(2

 

 =   























903461

903060

000802

 

 =   





















975

936

082
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Dalam bentuk matriks    A =  

















14

12

23

Dalam bentuk matriks    B =  








70006000

55005000

02.  Diketahui dua table sebagai berikut : 

 Tabel 1        Tabel 2 

Kebutuhan bahan pembuat roti              Harga bahan pembuar roti 

 

 

 

 

 

 

 

Susunlah tabel total biaya pembuatan setiap jenis roti dalam bulan Januari dan 

Februari 2008 

Jawab 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Sehingga tabel total biaya pembuatan setiap jenis roti adalah : 

















14

12

23

  x  








70006000

55005000
   =   























1(7000)4(5500))6000(1)5000(4

1(7000)2(5500))6000(1)5000(2

2(7000)3(5500))6000(2)5000(3

    

=   

















2900000026

1800000016

3050027000

 

  Jika dibuat dalam bentuk tabel menjadi : 

 

 

 

 

 

1 Roti

2 Roti

3 Roti

Tepung Mentega

(kg) (kg)

3

2

4

2

1

1

Tepung

Mentega

Januari Februari

2008 2008

 5.000 Rp.

 6.000 Rp.

 5.500 Rp.

 7.000 Rp.

1 Roti

2 Roti

3 Roti

Tepung Mentega

(kg) (kg)

3

2

4

2

1

1

Tepung

Mentega

Januari Februari
2008 2008

 5.000 Rp.

 6.000 Rp.

 5.500 Rp.

 7.000 Rp.

1 Roti

2 Roti

3 Roti

Januari Februari

2008 2008

27.000

16.000

26.000

30.500

18.000

29.000
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Terdapat beberapa  sifat  pada perkalian matriks, yaitu : 

1.  A  x  B  ≠  B  x  A 

2.  (A  x  B) x  C =  A  x  (B  x  C) 

3.  A (B  +  C)  =  AB  +  AC 

4.  Jika p dan q anggota real dan A dan B suatu matriks maka  (pA) (qB) = (pq) AB 

5.  Jika tA  dan tB  adalah transpose matriks A dan B maka  tB)(A x  =  tB   x  tA  

6.  Jika A matriks persegi maka  2A  =  A  x  A 

 

03.  Diketahui  matriks  A = 








61

43
 , B = 







 

158

97
  dan   C =  













127

116
.  Tentukanlah 

matriks hasil dari  AB  +  AC 

Jawab 

AB  +  AC  =  A(B  +  C) 

=  








61

43


































 

127

116
     

158

97
 

=  








61

43









31

21
 

=  












18261

12643
 

=  








207

187

 
 

04.  Tentukanlah hasil dari  








 24

35
  x 







 

2/34/5

4/14/3
 x  













48

48
 

Jawab  

=  








 24

35
  x 
































 

48

48
  x  

2/34/5

4/14/3
 

=  








 24

35
  x   













651210

1326
 

=  








 24

35
  x   













12

48
 

=  












216432

320640
 

=  












1836

1734
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05.  Diketahui  matriks A = 








 30

12
 dan  fungsi f(x) = x2 – 3x ,  maka tentukanlah matriks 

hasil dari f(A) 

Jawab 

f(A) = A2 – 3A 

f(A) = A.A – 3A 

f(A) =  








 30

12
. 









 30

12

 

 –  3 








 30

12
 

f(A) =  












9000

3204
.

 

 –  








 90

36
 

f(A) =  






 

90

14
.

 

 –  








 90

36
 

f(A) =  












)9(900

3164
 

f(A) =  






 

180

42
 

 

06.  Tentukanlah nilai x, y dan z jika  








 13

22 xy













21

13
 =  













z

x

8

1043
 

Jawab 










 13

22 xy













21

13
 =  













z

x

8

1043
 














2319

4226 xyxy
 =  













z

x

8

1043
 














18

4226 xyxy
 =  













z

x

8

1043
 

Maka :   z = 1  ………………………………….……..(1) 

–2y – 4x = –10 

y + 2x = 5   

y = 5 – 2x ..……………………………….... (2) 

6y + 2x = 3x + 4 

6y + 2x – 3x = 4 

6y – x = 4  ………………………………… (3) 

(2)(3)  6(5 – 2x) – x = 4  

30 – 12x – x = 4 

–13x  =   –26    maka    x = 2 

y = 5 – 2(2) = 1 

z = 1 
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SOAL  LATIHAN  03 

C.  Perkalian  Matriks 
 

01.  Hasil dari  






 

03

12
 x 









013

202
 adalah … 

A.  






 

514

326
   B.  

















223

401-

312

   C.  








606-

41-7-
 

D.  

















47-5

021

412

   E.  








310

51-2
 

 

02.  Jika A = 








302-

210
 dan B = 

















1-3

01

24

 maka  A  x  B  =  … 

A.  








7-1

2-7
   B.  









41-

52
    C.  









3-1

26
 

D.  








02

2-5
   E.  









21

34
 

 

03. Jika  P = 








31

02
 dan  Q = 









3-2

11-
 maka matriks hasil dari P2 – PQ – QP + Q2 = … 

A.  








 89

102
   B.  







 

10

169
    C.  









96

5-3-
 

D.  








02-

93
   E.  









379-

9-10
 

 

04.  Hasil dari  








3648

2412
 x  









16-24-

3216
 = … 

A.  








32072

10854
   B.  









96096-

0384-
   C.  









12960

96320
 

D.  








320540

96096
   E.  









54720

320960
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05.  Diketahui  A = 






 

01

23
 dan  B = 









 20

14
 maka tB)(A x   = …. 

A.  








52

310
   B.  









25

310
    C.  









71

412
 

D.  








17

412
   E.  









75

03
 

 

06.  Diketahui  A = 






 

13

32
 maka  t2 )(A  = … 

A.  








8-9-

95-
   B.  









79-

93
    C.  









7-8

9-5-
 

D.  








7-8

54
   E.  









23-

54
 

 

07.  Diketahui  






 

y

x

3

2













y5

61
 = 









x217

1411
 maka nilai  x + y = … 

A.  5    B.  8     C.  10 
D.  12    E.  15 

 
08.  Manakah dari pernyataan berikut ini bernilai salah 

A.  (P + Q)t  = Pt  + Qt    B.  (P x Q)t  ≠  Pt  x Qt 

C.  (2P)t  = 2Pt      D.  (P2)t  = (Pt)2   
E.  (P x Q)2  =  P2  x Q2 

 
09.  Manakah dari pernyataan berikut ini bernilai salah 

A.  (A x B) x C  =  A x (B x C)   B.  2A  x  3B  =  6AB 
C.  A (B + C)  =  AB + AC   D.  (A + B)2 =  A2 + 2AB + B2   
E.  (A – B)2 = (A – B) (A – B) 

 

10.  Nilai x yang memenuhi persamaan  matriks 






 

41

32









y

x
 = 









13

4
  adalah … 

A.  –3      B.  2     C.  1 
D.  5    E.  6 

 

11.  Jika  A = 








 11

11
 dan B = 









01

10
 maka hasil dari (A – B)(A + B) – (A + B)(A – B) 

adalah  

A.  








3-1

13
   B.  









04

40
    C.  









20

02-
 

D.  








02-

20
   E.  









4-0

04
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12.  








11

42x
 + 













17

106 x
 = 2 









 11

3 x









 32

1 x
.  Nilai x yang memenuhi persamaan 

diatas adalah… 
A.  –2     B.  2     C.  4 
D.  6    E.  8 

 

13.  Diketahui f(x) = x2 + 2x. Jika A = 








32

21
 maka f(A) = … 

A.  








13

00
   B.  









42-

2-8
    C.  









30

21
  

D.  








01-

20
   E.  









00

2-4
 

 

14.  Jika matriks A = 






 

32

41
 , B = 









 11

23
 dan C = 









 30

20
, maka A x B x C = … 

A.  








015

927
   B.  









9-0

016
    C.  









15-0

200
 

D.  








1016

00
   E.  









015

200
 

 

15.  








a

d

5

1
 + 













a3

53
 = 







 

34

12







 

bb

c

2

13
. Nilai a = … 

A. 2    B.  3     C. 4 
D.  6    E. 8 

 

16.  Dari persamaan matriks  



























 













46

1010

qqp

4q

3q

rp3

11

21p
 nilai p + 2q + 2r =  

A. 2    B.  3     C. 5 
D.  11    E. 23 

 

17. Jika  A = 








50

23
, B = 









1y

1-x
 dan C = 









316

3-9
 serta berlaku tA .B = C maka 2x + y =  

A.  7    B.  8     C.  9 
D.  10    E.  11 

 

18. Jika 








220

22
. B = 









04

222
 maka matriks B adalah … 

A. 








20

23
   B.  









0

2

2

3
    C.  









2-2

22
  

D.  












2-

22

3
   E.  









3

2

2

1
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19. Diketahui 







































 

11

30

42

13
.2

611

86

23

24 a
  maka Nilai a = ...... 

A. 0    B. 10     C.  13    
D. 14     E. 25 

 

20. Diketahui dua matriks  A = 







 

12

25
 dan B = 








 

y2 -

x1
 Jika AB = BA, maka 4x – 3y = …. 

A. –26    B. –23     C.  –7 
D.  7     E. 26 

 

21.  Jika diketahui dua buah matriks A = 








 34

31
 dan B = 









2

3
 , maka yang benar 

diantara hubungan berikut adalah ... 
A.  BA = 3B   B.  BA = 3A    C.  AB = 3B 
D.  AB = 3A   E.  3AB = B 

 

22. Jika I matrik satuan dan A = 








 34

12
 sehingga A2 = pA + qI  maka p + q = ...  

A. 15    B. 10     C.  5 
D.  –5     E. –10 

 

23.  Diketahui persamaan matriks  3 








310

24
 –  2 













13

41
 = 









52

1 x









14

2 y
. Nilai 2x – 3y 

adalah  

A.  –9    B.  –7     C.  –4  

D.  8    E.  11 

 

 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



Matriks    1 
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D.  Invers Perkalian Matriks ordo (2 x 2)  
 

Matriks identitas perkalian (dilambangkan dengan I) adalah sebuah matriks persegi 

yang memenuhi sifat:  Jika A adalah matriks persegi yang berordo sama dengan I, 

maka berlaku  

                                           A  x  I  =  I  x  A  =  A 

Untuk matriks identitas ordo (2 x 2) dapat dinyatakan sebagai  I = 








10

01

 

 

Bukti : 

Misalkan  A = 








dc

ba
 maka   A  x  I  =  









dc

ba
  x  









10

01
 = 













d00c

b00a
 = 









dc

ba
 =  A   

Jika A sebuah matriks persegi maka terdapat invers perkalian dari matriks A yang 

dilambangkan dengan  1A   dan memenuhi sifat: 

                                     A  x  1A   =  1A   x   A  =  I 

Untuk matriks ordo (2 x 2), invers dari matriks A = 








dc

ba
  dapat ditentukan sebagai 

berikut : 
 

Misalkan 1A  = 








sr

qp
   maka          A   x   1A    =   I 










dc

ba
 x 









sr

qp
  =  









10

01
 














dscqdrcp

bsaqbrap
 =  









10

01
 

Sehingga :  ap + br = 1   ........................................................................................... (1) 

  cp + dr = 0   ........................................................................................... (2) 

aq + bs = 0   ............................................................................................ (3) 

cq + ds = 1   ............................................................................................ (4) 

Dari (1)(2)  ap  +  br  =  1    (d)            adp  +  bdr  =  d 

 cp  +  dr  =  0    (b)             bcp  +  bdr  =  0 

     adp  –  bcp  =  d  

     (ad – bc) p  =  d         jadi   p =  
bcad

d


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Dari (1)(2)  ap  +  br  =  1    (c)            acp  +   bcr  =  c 
 cp  +  dr  =  0    (a)            acp  +   adr  =  0 

     bcr  –  adr  =  c 
    adr  –  bcr  =  –c   

    (ad – bc) r  =  –c         jadi   r =  
bcad

c




 

Dari (3)(4)  aq  +  bs  =  0    (d)            adq  +   bds  =  0 
 cq  +  ds  =  1    (b)            bcq  +   bds   =  b 

     adq  –  bcq  =  –b   

     (ad – bc) q  =  –b         jadi   q =  
bcad

b




 

Dari (3)(4)  aq  +  bs  =  0    (c)            acq  +   bcs  =  0 
 cq  +  ds  =  1    (a)            acq  +   ads  =  a 

     bcs  –  ads  =   –a 

     ads  –  bcs  =   a   

      (ad – bc) s  =  a         jadi   s =  
bcad

a


 

Jadi :  1A   = 








sr

qp
 =  


























bcad

a

bcad

c
bcad

b

bcad

d

  =   
bcad

1


 













ac

bd
  

maka invers dari A dirumuskan  1A  = 
bcad

1


 













ac

bd
  

dimana ad – bc dinamakan determinan. 

Jika matriks A mempunyai determinan 0 maka A dikatakan matriks singular, yaitu 

matriks yang tidak mempunyai invers. 
 

Terdapat beberapa sifat yang berkenaan dengan invers matriks, yaitu : 

Sifat 1  
Jika A adalah matriks berordo (2 x 2) dan k adalah bilangan real, maka  

11
A

k

1
)A.k(


    

Bukti 

Misalkan A = 








dc

ba
 , maka  k.A =  k 









dc

ba
   = 









kdkc

kbka
 

Sehingga 1
).(


Ak  =  
c))(((ka)(kd)

1

kkb
 













kac

bkd

k

k
 

=  
bc)(adk

k

2 
 













ac

bd
 

=  
bc)(ad

1
.

k

1


 













ac

bd
 

=  1

k

1 
A  
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Sifat 2 

Jika A adalah transpose matriks A maka berlaku t
A

t
A )()(

11 
  

Bukti 

Jika  A = 








dc

ba
, maka t

A   = 








db

ca
 sehingga 1

)(A t
 =  bcad

1


 













ab

cd

 ….....(1) 

1A   = 
bcad

1


 













ac

bd
   sehingga  t

)(
1A

 =  bcad

1


 













ab

cd
  .......................(2) 

Dari (1) dan (2) terbukti bahwa  t
A

t
A )()(

11 
  

 

Sifat 3 

Jika A adalah matriks berordo (2 x 2) maka berlaku  11
)(A    =  A 

Bukti 

Misalkan : 11
)(A    =  B  ..........................................................................................  (1) 

Maka  1A  11
)(A    =  1A  . B                     (kedua ruas dikalikan dengan 1A   dari kiri) 

                              I   =    1A  . B              

                     A  x  I   =   A  x   1A  . B             (Kedua ruas dikalikan dengan A) 
                             A  =  I  x  B 
                            A  =  B   .......................................................................................... (2) 

Dari (1) dan (2) terbukti bahwa   11
)(A    =  A 

 
Sifat 4 

 Jika A dan B adalah matriks berordo (2 x 2) maka berlaku : 111 ABBA x  x    )(


    

Bukti  

Misalkan  1
)( BA x    =  C    ………………………………………………………………(1) 

maka         

11))BA x ((    =  1C                   (kedua ruas di inverskan) 

            A x B  =  1C  

     1A  x  A  x  B  =  1A  x 1C     (Kedua ruas dikalikan dengan 1A   dari kiri) 

            I  x  B  =  1A  x 1C  

   B  =  1A  x 1C  

                B  x  C  =  1A  x 1C   x   C   (Kedua ruas dikalikan dengan C dari kanan) 

                B  x  C  =  1A  x  I 

                B  x  C  =  1A  

     
1B  x  B  x  C  =  1B  x 1A             (Kedua ruas dikalikan dengan 1B  dari kiri) 

               I   x   C   =   1B  x 1A  

  C   =   1B  x  1A    ……………………………………………..………….. (2) 

Dari (1) dan (2) diperoleh :    111 ABBA x  x    )(


  
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Sifat 5 

Jika A, B dan C adalah matriks-matriks berordo (2 x 2) maka :   

(1)  Tidak berlaku sifat komutatif perkalian, sehingga   A x B  ≠  B x A 

(2)  Berlaku sifat asosiatif perkalian, sehingga : (A x B) x C  =  A x (B x C) 

(3)  Berlaku sifat distributif, sehingga  A(B + C)  =  AB  +  AC 

Untuk lebih jelasnya akan diuraikan dalam contoh soal berikut ini 

01. Tentukanlah invers setiap matriks berikut ini : 

(a)  A =  








31

52
    (b)   B =  









53

42
 

Jawab 

(a)  A =  








31

52
   maka    1A    =  

)1)(5((2)(3)

1


 













21

53
 

  
1A    =  

16

1


 













23

45
 

  
1A    =   













23

45
 

Untuk membuktikannya harus ditunjukkan bahwa  A  x  B  =  I 

Tinjau :  A  x  B   =  








31

52
  x 









21-

5-3
 

=  












6533

101056
 

=  








10

01
 

=   I           Jadi terbukti bahwa A dan B saling invers 

(b)  A =  








53

42
   maka    1A    =  

)3)(4((2)(5)

1


 













23

45
 

1A    =  
2

1


 













23

45
 

1A    =   












12/3

225/
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02.  Tentukan invers setiap matriks berikut ini : 

(a)   A  =  








4543

231

//

/
  (b)  B = 













4816

6432
 

Jawab 

 (a)  A =  








5/43/4

3/21
 =  









5/43/4

6/44/4
   =  









53

64

4

1
   

maka     1A    =  4 . 
)3)(6((4)(5)

1


 













43

65
 

1A    =  
1820

4


 













43

65
 

1A    =   2. 












43

65
   =  













86

1210
 

(b)  B =  








48-16

64-32
 =  













31

42
16.      

maka     1B    =  
16

1
 . 

)1)(4()3)(2(

1


 













21

43
 

1B    =  
16

1
 . 

46

1


 













21

43
 

1B    =  
16

1
 . 

2

1


 













21

43

 

1B    =  
32

1
 . 













21

43

 

1B    =  












16/132/1

8/132/3
 

 

03.  Jika  A = 












46

35
 dan  B = 









34

23
, maka tentukanalah matriks hasil dari 

1
)B  x A(
   x A   

Jawab 

1
)B  x A(
   x  A   =  1B   x  1A   x  A 

=  1B   x  I 

=  1B  

=  
)4)(2()3)(3(

1


 













34

23
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=  
89

1


 













34

23
 

=  












34

23
 

 

04.  Jika matriks A = 












23

64

x

xx
 merupakan matriks singular maka tentukanlah 

nilai x 

Jawab 

Jika A matriks singular maka det (A) = 0 

Sehingga :  det(A)  =  (x – 4)(x – 2) – (6 – x)3  =  0 

x2  – 2x – 4x + 8 – 18 + 3x = 0  

x2  – 3x – 10 = 0 

(x – 5)(x + 2) = 0 

Jadi   x = –2  dan  x = 5 
 

05.  Jika matriks A = 












26

25
 adalah invers dari matriks B = 













2/512

1

x

yx
 maka 

tentukanlah nilai x dan y 

Jawab 

          
1A   =   B    

 )6)(2()2)(5(

1


 













56

22
   =   













2/512

1

x

yx
 

             1210

1


 













56

22
   =   













2/512

1

x

yx
 

                         2

1
 













56

22
   =   













2/512

1

x

yx
 

                              













2/53

11
   =   













2/512

1

x

yx
 

Maka :   2x + 1  =  –3     x + y = 1 

       2x =   –4   –2 + y = 1 

         x =  –2          y  =  3 
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SOAL  LATIHAN  04 

D.  Invers Perkalian Matriks ordo (2 x 2)  

01. Diketahui matriks A = 








23

24
, maka A-1 = … 

A.  








13/2-

1-2
   B.  









23/2-

1-1
    C.  









2-3/2-

1-1-
 

D.  








2-3/2-

1-2-
   E.  









2-3/2

11-
 

 

02.  Diketahui matriks A = 








1/2-3/4

3/4-1
,  maka matriks A-1 = … 

A.  








63/2-

8-4
   B.  









123-

16-8
    C.  









86-

64-
 

D.  








1612-

128-
   E.  









3224-

2416-
 

 

03.  Diketahui  A = 








32

9-4-
 maka matriks hasil dari  (

4

1
A)-1  +  2 A-1 = …. 

A.  








312

4-5
   B.  









15-9

9-6
    C.  









4-2-

93
 

D. 








28

4-5
   E.  









156-

93-
 

 

04.  Diketahui P = 








32

21
 dan Q = 









11

12
, maka  hasil dari  (P. Q)-1 = … 

A.  








4-7

35-
   B.  









23-

26
    C.  









51

3-4
 

D.  








54-

22
   E.  









41-

23
 

 

05.  Diketahui  A = 








46

25
  dan  B = 









21

52
. Matriks hasil dari (A x B)-1  x A  = …. 

A.  








65

3-10
   B.  









43

1618
    C.  









2-1

52-
 

D.  








4-8

65
   E.  









5-6

810-
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06.  Diketahui matriks A = 






 

x2x

1-x1x
.  Jika berlaku det (A) = 4x – 30 maka nilai x = … 

A.  3 dan 5   B.  –3 dan 5    C.  5 dan  –6 

D.  5 dan 6   E.  4 dan 6 

 

07.  Jika matriks A = 






 

x8

1-x2x
 merupakan matriks singular maka nilai x = … 

A.  6 dan 2   B.  –6 dan 2    C.  4 dan 3   

D.  –4 dan 3   E.  4 dan 2 

 

08.  Jika A = 








2-x1

5x
 dan B = 









5x

2-3x2
.  serta det(A) = det (B)  maka nilai x = …. 

A.  –3/2 dan 1/2    B.  1/2 dan 5/2   C.  –3/2 dan 5/2  

D.  2 dan 5/2   E.  3 dan 1/2 

 

09.  Jika P = 








 yxx

1-2
 dan P-1  = 









4-9

2-5
 maka nilai y = … 

A.  –7    B.  –4     C.  2 

D.  6    E.  8 

 

10.  Manakah dari pernyataan berikut bernilai salah 

A.  (2A)-1  + (3A)-1  ≠  (5A)-1      B.  (At)-1  = (A-1)t 

C.  (A2)-1  =  (A-1)2       D.  (A x B)-1  = B-1 x A-1   

E.  (A + B)-1  = B-1  +  A-1   

 

11.  Manakah dari pernyataan berikut bernilai benar 

A.  det (A-1) = det (A)        B.  det (2A)  = 2.det (A) 

C.  det (At ) = det (A)     D.  det (A2 ) = 2.det (A) 

E.  det (A-1) = det (At ) 

 

12.  Diketahui matriks  A = 








13

1-2
.  Jika k  R dan  k.det (A ) = det (2A).  Maka k = … 

A.  2    B.  3     C.  4 

D.  5    E.  8 
 

13.  Diketahui  At  = 








32

21
 dan  B = 









11

12
 maka hasil dari B-1 x (A-1 x B)-1 x A-1 adalah  

A.  








12

2-3
   B.  









53-

3-2
    C.  









21

1-2
  

D.  








2-3

12
   E.  









1-3

02
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14.  Diketahui A = 








32

21
 dan B = 









01

13
 maka matriks hasil dari (A x B)-1 x B-1 adalah… 

A.  








2-8

52-
   B.  









95

1-1-
    C.  









34

1-1
  

D.  








12

3-1
   E.  









24-5

51-
 

 

15.  Jika matriks A = 












12

2/12/3
 adalah invers dari matriks B = 













3-yx

2x2
 maka nilai 

dari x – y =  

A.  –12     B.  –10    C.  5 

D.  8    E.  15 

 

16.  Jika determinan matriks 








 3x9

52x
 sama dengan determinan transpose matriks 










3x4

135
 maka nilai x = …. 

A. –7/2    B.  –1     C.   1 

D.  3    E.  3/2 

 

17.  Jika matriks A dan B saling invers dan I adalah matriks identitas perkalian maka 

bentuk sederhana dari ( I + B) (I – A) (B – A) adalah  

A.  B2 – A2     B.  (B – A)2   C.  A2 + B2  

D.  (A + B)2    E.  A + B 

 

18.  Invers dari matriks A = 








3648

2424
 adalah … 

A.  








1/12-1/6

1/121/8-
   B.  









1/62

1/8-1/6
   C.  









1/81/12-

1/121/6
 

D.  








1/81/12

1/61/8-
   E.  









1/12-1/6

1/61/8-
 

 

19.  Jika  A = 












23

53

tt

k
 dan  B = 













235

13

nm

nm
 dan A = B, maka 2.det(A) = …. 

A.  28    B.  34     C.  14 

D.  12    E.  10 
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20. Diketahui matriks A= 










12

2/12/3
 dan matriks B = 











3yx

2x2
.  Jika  A = B–1, maka 

nilai   x – y = ... 
A.  -12    B.  -10     C.  5    
D.  8    E.  15 

 

21. Diketahui matriks P = 






 

41

12
 , Q = 







 

y

yx

3

2
 dan R = 









13

27
 . Jika Q – P  =  TR   

dimana TR  adalah transpose matriks R, dan  1)(  PQ  adalah invers dari (Q – P), 

maka determinan 1)(  PQ  =  

A.  –13     B.  –1      C.  1 
D.  13    E.  42 
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M A T R I K S 
 

 

 

E.  Menyelesaikan Persamaan Matriks 
 

Salah satu diantara penggunaan invers matriks adalah untuk menyelesaikan 

persamaan matriks. Ada dua macam rumus dasar menyelesaikan persamaan 

matriks, yaitu : 

(1)  Jika A x B = C  maka  B = 1
A
 x C 

(2)  Jika A x B = C maka   A = C x  1
B
  

Bukti : 

(1)  Jika A x B = C  maka    1A  x A x B  =  1A
 x C 

I  x  B  =  1A
 x C 

       B  =  1A
 x C 

(2)  Jika A x B = C  maka    A x B x  1B  =  C  x  1B  

A  x  I  =  C  x  1B  

       A  =  C  x  1B  

 

Untuk lebih memahami rumus diatas, ikutilah contoh soal berikut ini : 

01. Diketahui  matriks  A = 








43

32
 dan  C = 









5-2-

13
  maka  tentukanlah  matriks  B   

jika   B  x  A  =  C 

Jawab 

B  x  A  =  C 

         B  =   C  x  1A  

B  =  








5-2-

13
 x  













23

34

9-8

1
 

B  =  








5-2-

13
  x  














23

34
1   

B  =  








5-2-

13
  x  













23

34
 

B  =  












106158

29312
 

B  =  












47

79
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02. Diketahui  A = 












34

12
,  C = 









12

23
  dan  D = 









 22

40
 maka  tentukan  matriks  B   

jika  A  x  C  x  B  =  D 

Jawab 

A  x  C  x  B  =  D 

         C  x  B  = 1A   x  D 

        B  = 1C   x  1A   x  D 

 B  = 












 32

21

43

1
  x  













 24

13

46

1
  x  









 22

40
 

 B  = 













32

21
1    x   














24

13

2

1
   x   









 22

40
 

B  = 












32

21

2

1
 x  













24

13
  x  









 22

40
 

B  = 












62126

4183

2

1
 x  









 22

40
 

B  = 












46

35

2

1
 x  









 22

40
 

B  = 












82480

62060

2

1
  

B  = 








 168

146

2

1
 

B  = 








 84

73
 

 

03  Diketahui  B = 








40

32
dan  C = 







 

22

41
.  Jika 11

)B.A(
  =  C  maka matriks  A 

adalah … 

Jawab 

        
11

)B.A(
  =  C 

111
)(A  x  B
  =  C 

          A  x  B
1  =  C 

B  x  A  x  B
1  =  B  x  C 

             I  x  A  =  B  x  C 

                    A  =  B  x  C 

 A  =  








40

32-
  x  









22

4-1
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A  =  












8080

6862-
 

A  =  








88

144
 

 

04.  Jika A = 








82

46
, C = 









35

12
dan D = 









41

02
, serta 11

)C. xA(
 ( 1

A
 x B)  =  D  

maka tentukanlah matriks B 

Jawab 

11
)C. xA(
 ( 1

A
 x B)  =  D 

  
11-1

)(   AC  1
A
   B  =  D 

            
1C  A 1

A
  B  =  D 

                      
1C  I B  =  D 

                        
1C  B  =  D 

   B  =  C  x  D 

   B  =  








35

12
  x  









41

02-
 

                        B  =  












120310

4014
  

                        B  =  












127

43
 

 

Kegunaan lain dari invers matriks adalah untuk menentukan penyelesaian sistim 

persamaan linier. Tentu saja teknik penyelesaiannya dengan aturan persamaan 

matriks, yaitu : 

 

             Jika                                   maka   








22

11

ba

ba
 









y

x
   =   









2

1

c

c
      

                                                                            








y

x
   =   









 



12

12

aa

bb

bcad

1
 









2

1

c

c
      

 

Selain dengan persamaan matriks, teknik menyelesaikan sistem persamaan linier 

juga dapat dilakukan dengan determinan matriks. Aturan dengan cara ini adalah : 

Jika matriks A = 








dc

ba
  maka  det(A) = 

dc

ba
  = ad – bc. Sehingga 

 

 

a1x + b1y = c1 
 

a2x + b2y = c2 
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






 

21

32
maka 









y

x












3

8
   

     Jika                                    maka   D = 
22

11

ba

ba
  =  2121 abba   

     xD = 
22

11

bc

bc
  =  2121 cbbc    

     yD = 
22

11

ca

ca
  =  2121 aca c  

Maka   x = 
D

Dx        dan      y = 
D

D y
 

Untuk lebih jelanya, ikutolah contoh soal berikut ini: 

05. Tentukan himpunan penyelesaian sistem persamaan 2x – 3y = 8 dan x + 2y =  –3 

dengan metoda: 

(a)  Invers matriks     (b)  Determinan 

Jawab 
2x – 3y = 8 
x + 2y =  –3   

(a) Dengan metoda invers  matriks diperoleh 

  






 

21

32









y

x
  =  









 3

8
  










y

x
  =  









 21

32

)3(4

1









 3

8
  










y

x
  =  









 21

32

7

1









 3

8
  










y

x
  =  













68

916

7

1
  










y

x
  =  









14

7

7

1
  










y

x
  =  









 2

1
 

Jadi  x = 1  dan  y = –2  

 (b)  Dengan metoda determinan matriks diperoleh 

 D  = 
21

2 3
 = (2)(2) – (–3)(1)  =  4 + 3 = 7 

 xD   = 
23

8 3




 = (8)(2) – (–3)( –3)  =  16  – 9 = 7  

  yD   = 
31

2 8


 = (2)( –3) – (8)(1)  =  –6 – 8 = –14 

a1x + b1y = c1 

a2x + b2y = c2 
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   Maka  x  =  
D

Dx   = 
7

7
  =  1 

              y  = 
D

D y
   = 

7

14
  = 2 

06.  Tentukan himpunan penyelesaian sistem persamaan y = 
2

1
x + 5 dan x + 6 = 

3

2
y  

dengan metoda: 

(a)  Invers matriks     (b)  Determinan 

Jawab 

y = 
2

1
x + 5   (2)      2y = x + 10  –x + 2y  =  10 

x + 6 = 
3

2
y   (3)      3x + 18 = 2y  3x – 2y  =  –18 

–x + 2y = 10 

3x – 2y =  –18  

Maka    

 D  = 
23

1 2




 = (–1)(–2) – (2)(3)  =  2 – 6 = –4 

 xD   = 
218

10 2


 = (10)(–2) – (2)( –18)  =  –20  – (–36) = 16  

  yD   = 
183

1 10




 = (–1)(–18) – (10)(3)  =  18 – 30 = –12 

   Maka  x  =  
D

Dx   = 
4

16


  =  –4 

              y  = 
D

D y
   = 

4

12




  = 3 

(3)  Sistem persamaan linier tiga variabel 

  a1x + b1y + c1z = d1 

 Jika       a2x + b2y + c2z  = d2    diperoleh nilai determinan :  

       a3x + b3y + c3z  = d3 

D   = 

333

222

111

cba

cba

cba

 =  a1.b2.c3 +  b1.c2.a3 + c1.a2.b3 – c1.b2.a3 – a1.c2.b3 – b1.a2.c3 

Dx = 

333

222

111

cbd

cbd

cbd

 = d1.b2.c3 +  b1.c2.d3 + c1.d2.b3 – c1.b2.d3 – d1.c2.b3 – b1.d2.c3 

Dy = 

333

222

111

cda

cda

cda

 =  a1.d2.c3 +  d1.c2.a3 + c1.a2.d3 – c1.d2.a3 – a1.c2.d3 – d1.a2.c3 
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Dz = 

333

222

111

dba

dba

dba

 =  a1.b2.d3 +  b1.d2.a3 + d1.a2.b3 – d1.b2.a3 – a1.d2.b3 – b1.a2.d3 

Sehingga nilai  x = 
D

Dx  ,  y = 
D

Dy
  dan  z =  

D

Dz  

 

Untuk lebih jelanya, ikutolah contoh soal berikut ini: 

07.  Tentukanlah himpunan penyelesaian sistem persamaan linier 

x + 2y + z   =  2 

x –  y – 2z  = –1        dengan menggunakan metoda determinan 

x +  y –   z  =  3 

 Jawab 

D   = 

111

211

121



  =  

11111

11211

21121



  

D  =  (1)(–1)(–1) +  (2)(–2)(1) + (1)(1)(1) – (1)(–1)(1) – (1)(–2)(1) – (2)(1)(–1) 

D  =  1 – 4 + 1 + 1 + 2 + 2 

D  =  3 

Dx = 

113

211

122



  =  

13113

11211

22122



  

Dx =  (2)(–1)(–1) +  (2)(–2)(3) + (1)(–1)(1) – (1)( –1)(3) – (2)(–2)(1) – (2)(–1)(–1) 

Dx =  2 – 12 – 1 + 3 + 4 – 2 

Dx =  –6 

Dy = 

131

211

121



  =  

31131

11211

21121



  

Dy =  (1)(–1)(–1) +  (2)(–2)(1) + (1)(1)(3) – (1)(–1)(1) – (1)(–2)(3) – (2)(1)(–1) 

Dy =  1 – 4 + 3 + 1 + 6 + 2 

Dy =  9 

Dz = 

311

111

221

  =  

11311

11111

21221

  

Dz  =  (1)(–1)(3) +  (2)(–1)(1) + (2)(1)(1) – (2)(–1)(1) – (1)(–1)(1) – (2)(1)(3) 

Dz  =  –3 – 2 + 2 + 2 + 1 – 6 

Dz =  –6 

Jadi   x = 
D

Dx   = 
3

6
  =  –2 
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y = 
D

Dy
  = 

3

9
  =  3 

z = 
D

Dz   = 
3

6
  =  –2 

 

08.  Tentukanlah himpunan penyelesaian sistem persamaan linier 

x – 2y  =  –3 

y +  z  =   1               dengan menggunakan metoda determinan 

2x +  z  =  1 

Jawab 

D   = 

102

110

021 

 =  

02102

10110

21021 

 

D  =  (1)(1)(1) +  (–2)(1)(2) + (0)(0)(0) – (0)(1)(2) – (1)(1)(0) – (–2)(0)(1) 

D  =  (1) +  (–4) +  (0) – (0) – (0) – (0) 

D  =  1 – 4 + 0 + 0 + 0 + 0 

D  =  –3 

Dx = 

101

111

023 

 =  

01101

11111

23023 

 

Dx =  (–3)(1)(1) +  (–2)(1)(1) + (0)(1)(0) – (0)(1)(1) – (–3)(1)(0) – (–2)(1)(1) 

Dx =  (–3) +  (–2) +  (0) – (0) – (0) – (–2) 

Dx =  –3 – 2 + 0 – 0 – 0 + 2 

Dx =  –3 

Dy = 

112

110

031 

 =  

12112

10110

31031 

 

Dy =  (1)(1)(1) +  (–3)(1)(2) + (0)(0)(1) – (0)(1)(2) – (1)(1)(1) – (–3)(0)(1) 

Dy =  ( 1) +  (–6) +  (0) – (0) – (1) – (0) 

Dy =  1 – 6 + 0 + 0 – 1 – 0 

Dy =  –6 

Dz = 

102

110

321 

 =  

02102

10110

21321 

 

Dz  =  (1)(1)(1) +  (–2)(1)(2) + (–3)(0)(0) – (–3)(1)(2) – (1)(1)(0) – (–2)(0)(1) 

Dz  =  (1) +  (–4) +  (0) – (–6) – (0) – (0) 

Dz =  1 – 4 + 0 + 6 – 0 – 0 

Dz =  3 

Jadi   x = 
D

Dx   = 
3

3




  =  1 
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y = 
D

Dy
  = 

3

6




  =  2 

z = 
D

Dz   = 
3

3


  =  –1 
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SOAL  LATIHAN  05 

E.  Menyelesaikan Persamaan Matriks 

01.  Diketahui A = 








2-1-

53
 dan C = 









1-4

02
.  Jika A.B = C maka matriks B = ….. 

A.  








3-14

524-
   B.  









314-

5-24
    C.  









35-

14-24
 

D.  








25-

7-12
   E.  









15

6-12
 

 

02.  Diketahui B = 








42

53
 dan C = 









60

42
.  Jika A.B = C maka matriks A = ….. 

A.  








126-

30
   B.  









12

30
    C.  









96-

10
 

D.  








16-

32
   E.  









45

32
 

 

03.  Jika 






 

21

32









y

x
 = 









8

5
 maka nilai x + y = .. 

A.  2    B.  3     C.  4 

D.  5    E.  6 

 

04.  Diketahui  A = 








21

52
,  B  =  









2-2

4-3
  dan  D = 









64-

02
. Jika A . B . C = D maka 

matriks C adalah  

A.  








2544-

18-39
   B.  









2642-

48-39
   C.  









48-39

54-44
 

D.  








2421

36-24
   E.  









4832

34-44
 

 

05.  Diketahui  A = 












33

12
,  C = 









52

21
  dan   D = 









96

03
.  Jika A . B . C = D maka 

matriks B adalah  

A.  








8-18

521
   B.  









8-23

7-19
    C.  









818

7-4
 

D.  








1820

6-5
   E.  









157-

810
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06  Diketahui  A = 








10

3-5
dan  C = 









12

23
.  Jika 11

)B.A(
  =  C  maka matriks  B  adalah  

A.  








3-2

1911-
   B.  









35

1210
    C.  









812

1911-
 

D.  








3-2

1510
   E.  









65

1010-
 

 

07.  Diketahui   A = 








31

02
 ,  C = 









12

1-0
  dan   D = 









10

2-4
. Jika 111

]C.)B.A[(
  =  D  

maka matriks  B  adalah … 

A.  








10-24

2-0
   B.  









12-18

4-0
    C.  









724

24-8
 

D.  








620

4-0
   E.  









68

1012-
 

 

08.  Diketahui matriks A = 








42

31
 dan B = 









86

75
.  Jika A. (B.A)–1.X = A, maka matriks X 

adalah ... 

A.  








2416

1848
   B.  









3218

1224
    C.  









128

1830
   

D.  








5022

4319
   E.  









4036

3225
 

 

09. Diketahui P = 








4x-3

84
, Q = 









31

125x
 dan R = 









6x4-

810-
.  Jika P – Q = R-1, maka 

nilai dari 6x = ….. 
A.  -3    B.  -1/2    C.  1/2 
D.  3    E.  6 

 

10.  Diketahui matriks A = 








32

21
 dan B = 









01

13
.  Maka matriks X yang memenuhi  

persamaan X = (A x B) -1 x B -1 adalah … 

A.  








2-8

52-
   B.  









95

11-
    C.  









34

1-1
 

D. 








12

3-1
   E.  









24-5

51-
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11.  Nilai 2x – y dari persamaan matriks 








 21

35

y

x
 –  







 

62

217

x

y
 = 









 84

26









 11

30
 adalah  

A.  –7    B.  –1     C.  1  

D.  7    E.  8 

 

12.  Diketahui matriks  K = 








nm

k 1
,  A =  









0

2
 , B =  









 2

8
 ,  C =  









1

1
 dan D =  









2

6
 . Jika KA = B, 

KC = D nilai dari K 








1

2
  adalah  ... 

A.  








5

6
    B.  









 4

5
    C.  









15

6
  

D.  








 5

12
    E.  









7

14
 

 

13.  Diketahui matriks  A = 








31

21
 dan  B =  









31

14
. Matriks C berordo 2 x 2 memenuhi  

AC = B, determinan matriks C adalah  ... 

A.  12    B.  11     C.  9  

D.  6    E.  1 
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M A T R I K S 
 

 

 

F.  Invers Perkalian Matriks ordo (3 x 3)  
 

Seperti yang telah diuraikan di atas, bahwa setiap matriks persegi mempunyai identitas 

perkalian (dilambangkan dengan I ) dan invers perkalian, sehingga berlaku : 

Jika 1A  adalah invers dari matriks A, maka  1A  x  A  =  A  x  1A

 
=  I   

 

Selanjutnya akan dibahas tentang matriks identitas dan invers perkalian matriks persegi 

ordo (3 x 3). 

Matriks identitas perkalian ordo (3 x 3) adalah I = 

















100

010

001

  Sedangkan untuk 

menentukan invers perkalian matriks (3 x 3) dapat dilakukan dengan dua cara, yaitu :  

 

(1) Dengan metoda mereduksi elemen baris.  

Untuk menentukan invers matriks dengan metoda ini, dilakukan dengan cara :  

Jika  A = 

















ihg

fed

cba

  maka invers matriks A didapat dengan cara  mereduksi elemen 

baris matriks A, sehingga :  

 a     b      c       1      0      0        1      0      0         p      q      r 

 d     e      f       0      1      0           diubah menjadi   0      1      0         s      t       u  

 g     h      i       0      0      1        0      0      1         v      w      x 

dalam hal ini   1A   = 

















xwv

uts

rqp

 

Terdapat beberapa aturan dalam reduksi elemen baris, yaitu : 

(1) Setiap elemen baris dapat dikali (atau dibagi) dengan bilangan real 

(2) Setiap elemen baris dapat ditambah (atau dikurang) dengan elemen baris yang 

lain 

(3) Setiap elemen baris dapat ditukar posisi dengan baris lain 

 

Untuk lebih jelasnya ikutilah contoh soal berikut ini :  
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01. Tentukanlah invers matriks A = 























150

232

121

  

Jawab 

 1     –2      1       1      0      0    1b  x 2 

 2     –3      2       0      1      0 

 0     –5      1       0      0      1     

 

 2     –4      2       2      0      0     

 2     –3      2       0      1      0   2b  – 1b  

 0     –5      1       0      0      1     

 2     –4      2       2      0      0     

 0       1      0     –2      1      0   2b  x 5 

 0     –5      1       0      0      1     

 

 2     –4      2       2      0      0     

 0       5      0    –10     5      0   2b  x 5 

 0     –5      1       0      0      1     

 

 2     –4      2       2      0      0     

 0       5      0    –10     5      0    

 0       0      1    –10     5      1    3b  + 2b  

 

 1     –2      1       1      0      0   1b : 2 

 0       1      0     –2     1      0    2b : 5 

 0       0      1    –10     5      1     

 

 1     –2      0     11    –5    –1   1b  – 3b  

 0       1      0     –2     1      0     

 0       0      1    –10     5      1     
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 1     –2      0     11    –5    –1    

 0       2      0     –4     2      0    2b x 2 

 0       0      1    –10     5      1     

 

 1       0      0       7    –3    –1   1b + 2b  

 0       2      0     –4     2      0     

 0       0      1    –10     5      1     

 

 1       0      0       7    –3    –1    

 0       1      0     –2     1      0    2b : 2 

 0       0      1    –10     5      1     

maka  1A   = 





















fe10

0dc

b3a

  =   























1510

012

137

 

 

02. Tentukanlah invers matriks A = 





















524

012

321

  

Jawab 

 

–1     2    –3       1      0      0    1b  x 5 

 2      1      0       0      1      0 

 4    –2      5       0      0      1    3b  x 3 

 

–5   10   –15      5      0      0    1b  + 3b  

 2      1      0       0      1      0 

12   –6     15      0      0      3 

 

 7      4      0       5      0      3 

 8      4      0       0      4      0    2b  x 4 

12   –6     15      0      0      3 
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–1     0      0       5    –4      3    1b  – 2b  

 8      4      0       0      4      0 

 12   –6     15      0      0     3 

 

–4     0      0     20  –16     12    1b  x 4 

 8      4      0       0      4      0 

 4    –2      5       0      0      1    3b : 3 

 

–4     0      0      20  –16    12 

 8      4      0       0      4      0 

 0    –2      5      20   –16   13   3b  + 1b  

 

–2     0      0      10   –8      6   1b : 2 

 2      1      0       0      1      0    2b : 4 

 0    –2      5      20   –16   13     

 

–2     0      0      10   –8      6    

 0      1      0      10   –7      6    2b + 1b  

 0    –2      5      20  –16    13     

 

–2     0      0      10    –8      6    

 0      2      0      20  –14    12    2b x 2 

 0    –2      5      20  –16    13     

 

–2     0      0      10    –8      6    

 0      2      0      20  –14    12     

 0      0      5      40  –30    25    3b + 2b  

 

 1     0      0      –5      4     –3   1b : (–2) 

 0      1      0      10   –7      6    2b : 2 

 0      0      1       8    –6      5    3b : 5 
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maka  1A   = 

















fe8

6dc

b4a

  =   























568

6710

345

 

 

(2) Dengan menggunakan Minor-Kofaktor 

Menentukan invers matriks dengan Minor-kofaktor ini, dilakukan dengan 

menggunakan konsep determinan (dilambangkan dengan det) dan konsep adjoint 

(dilambangkan dengan adj).  

Misalkan A = 

















333

222

111

cba

cba

cba

  maka langkah-langkah menentukan invers matriks 

dengan metoda ini adalah sebagai berikut : 

1.  Menentukan minor matriks A untuk baris p dan kolom q (Mpq) 

M11 = 
33

22

cb

cb
 = b2c3 – c2b3  M12 =  

33

22

ca

ca
  = a2c3 – c2a3 

M13 = 
33

22

ba

ba
 = a2b3 – b2a3  M21 =  

33

11

cb

cb
  = b1c3 – c1b3 

M22 = 
33

11

ca

ca
 = a1c3 – c1a3  M23 =  

33

11

ba

ba
  = a1b3 – b1a3 

M31 = 

22
cb

cb 11
 = b1c2 – c1b2  M32 =  

22

11

ca

ca
  = a1c2 – c1a2 

M33 = 
22

11

ba

ba
  = a1b2 – b1a2  

2.  Menentukan kofaktor matriks A 

Kofaktor matriks A baris ke-p kolam ke-q dilambangkan Cpq  ditentukan dengan 

rumus : 

                 pqC  = 
qp

)1(


  Mpq 

Sehingga diperoleh matriks kofaktor C sebagai berikut : 

C =  

















333231

232222

131211

CCC

CCC

CCC
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3.  Menentukan determinan matriks A 

Determinan matriks A ditulis det(A) atau │A│ ditentukan dengan rumus: 

det(A)  = 

333

222

111

cba

cba

cba

 =  a1.b2.c3 +  b1.c2.a3 + c1.a2.b3 – c1.b2.a3 – a1.c2.b3 – b1.a2.c3 

atau dengan menggunakan kofaktor pqC  dengan rumus : 

det(A) = a1 11C  + b1 12C  + c1 13C  

det(A) = a2 21C  + b2 22C  + c2 23C  

det(A) = a3 31C  + b3 32C  + c3 33C  

 

4.  Menentukan matriks adjoint A, yakni transpose dari kofaktor matriks A, atau 

dirumuskan : 

Adj A = tC  

5.  Menentukan invers matriks A dengan rumus : 

          1A  =  
det(A)

1
   adj A 

  

Untuk lebih jelasnya ikutilah contoh soal berikut ini :  

03.  Tentukanlah Determinan matriks  A = 





















130

321

212

  

Jawab 

 2      1    –2       2      1 

–1     2      3      –1     2 

 0      3      1       0      3 

det  =  (2)(2)(1) + (1)(3)(0) + (–2)(–1)(3) – (–2)(2)(0) – (2)(3)(3) – (1)(–1)(1) 

det  = 4 + 0 + 6 – 0 – 18 + 1 

det  = –7  

 

04.  Dengan menggunakan kofaktor, tentukanlah invers matriks A = 























221

132

053

  

 
Jawab 

Langkah 1 (menentukan  minor  matriks) 
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11M  = 
22

13
  =  (–3)(2) – (1)(2)  =  –6 – 2  =  –8 

12M  = 
21

12


  =  (2)(2) – (1)( –1)  =  4 + 1  =  5 

13M  = 
21

32




  =  (2)( 2) – (–3)( –1)  =  4 – 3  =  1 

21M  = 
22

05
  =  (–5)(2) – (0)(2)  =  –10 – 0  =  –10 

22M  = 
21

03


  =  (3)(2) – (0)( –1)  =  6 – 0  =  6 

23M  = 
21

53




  =  (3)(2) – (–5)( –1)  =  6 – 5  =  1 

31M  = 
13

05




  =  (–5)(1) – (0)( –3)  =  –5 – 0  =  –5 

32M  = 
12

03
  =  (3)(1) – (0)(2)  =  3 – 0  =  3 

33M  = 
32

53




  =  (3)( –3) – (–5)(2)  =  –9 + 10  =  1 

 

Langkah 2 (menentukan  kofaktor  matriks) 

11C  = 
11)1(   11M  =  (1)(–8)  =  –8 

12C  = 
21)1(   12M  =  (–1)(5)  =  –5 

13C  = 
31)1(   13M  =  (1)(1)  =  1 

21C  = 
12)1(   21M  =  (–1)(–10)  =  10 

22C  = 
22)1(   22M  =  (1)(6)  =  6 

23C  = 
32)1(   23M  =  (–1)(1)  =  –1 

31C  = 
13)1(   31M  =  (1)(1)  =  1 

32C  = 
23)1(   32M  =  (–1)(3)  =  –3 

33C  = 
33)1(   33M  =  (1)( 1)  =  1 
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Matriks kofaktornya :    C = 























131

1610

158

 

 

Langkah 3 (menentukan  Determinan  matriks) 

Menggunakan ekspansi baris pertama 

det(A) =  11a 11C  +  12a 12C  + 13a 13C  =  (3)(–8) + (–5)(–5) + (0)(1) = 1 

 

Langkah 4 (menentukan  Adjoint  matriks) 

Matiks kofaktor  C = 























131

1610

158

  adjoin nya  adj(A) = 























111

365

1108

 

 

Langkah 4 (menentukan  Invers  matriks) 

1A  =  
det(A)

1
 adj(A)   

1A  =  
1

1
 























111

365

1108

   

1A  =   























111

365

1108

 

05.  Dengan menggunakan kofaktor, tentukanlah invers matriks A = 























221

132

053

  

 
Jawab 

 

Langkah 1 (menentukan  minor  matriks) 

11M  = 
13

12
  =  (2)(1) – (1)(3)  =  2 – 3  =  –1 

12M  = 
11

11
  =  (1)(1) – (1)( 1)  =  1 – 1 =  0 
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13M  = 
31

21
  =  (1)( 3) – (2)(1)  =  3 – 2  =  1 

21M  = 
13

33
  =  (3)(1) – (3)(3)  =  3 – 9  =  –6 

22M  = 
11

31
  =  (1)(1) – (3)(1)  =  1 – 3  =  –2 

23M  = 
31

31
  =  (1)(3) – (1)(3)  =  3 – 3  =  0 

31M  = 
12

33
  =  (3)(1) – (3)(2)  =  3 – 6  =  –3 

32M  = 
11

31
  =  (1)(1) – (3)(1)  =  1 – 3  =  –2 

33M  = 
21

31
  =  (1)(2) – (3)(1)  =  2 – 3  =  –1 

 

Langkah 2 (menentukan  kofaktor  matriks) 

11C  = 
11)1(   11M  =  (1)(–1)  =  –1 

12C  = 
21)1(   12M  =  (–1)(0)  =  0 

13C  = 
31)1(   13M  =  (1)(1)  =  1 

21C  = 
12)1(   21M  =  (–1)(–6)  =  6 

22C  = 
22)1(   22M  =  (1)(2)  =  2 

23C  = 
32)1(   23M  =  (–1)(0)  =  0 

31C  = 
13)1(   31M  =  (1)(–3)  =  –3 

32C  = 
23)1(   32M  =  (–1)(–2)  =  2 

33C  = 
33)1(   33M  =  (1)(–1)  =  –1 

Matriks kofaktornya :    C = 





















123

026

101
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Langkah 3 (menentukan  Determinan  matriks) 

Menggunakan ekspansi baris pertama 

det(A) =  11a 11C  +  12a 12C  + 13a 13C  =  (1)(–1) + (3)(0) + (3)(1) = –1 + 0 + 3  =  2 

 

Langkah 4 (menentukan  Adjoint  matriks) 

Matiks kofaktor  C = 





















123

026

101

  adjoin nya  adj(A) = 





















101

220

361

 

 

Langkah 4 (menentukan  Invers  matriks) 

1A  =  
det(A)

1
 adj(A)   

1A  =  
2

1
 





















101

220

361

   

1A  =   





















2/102/1

110

2/332/1
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SOAL  LATIHAN  06 

F.  Invers Perkalian Matriks Ordo (3x3) 

01.  Jika  A = 



















142

010

375

  dan   A-1 =  

















f4e

0dc

b5a

  maka nilai  a + b + c + d + e + f  = … 

A.  –18    B.  –9     C.  6 

D.  –2

 

   E.  –10 

 

02.  Jika  A = 























212

211

123

  dan   A-1 =  





















f1e

5dc

b5a

  maka nilai  a + b + c + d + e + f  =  

A.  3    B.  7     C.  9 

D.  10

 

   E.  12 

 

03.  Jika  A = 























341

342

234

  dan   A-1 =  

















 f13e

8dc

b1a

  maka nilai  a + b + c + d + e + f  =  

A.  6    B.  7     C.  9 

D.  10

 

   E.  11 

 

04.  Jika  A = 























201

311

422

  dan   A-1 =  

















f1e

1dc

b2a

  maka nilai  a + b + c + d + e + f  =  

A.  8    B.  6     C.  5 

D.  3

 

   E.  1 

 

05.  Jika  matriks A = 























201

11

423

m   adalah matriks singular, maka nilai m = …     

A.  –4    B.  –2     C.  2 

D.  3

 

   E.  6 
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






 

21

32
maka 









y

x












3

8
   

M A T R I K S  
 

 

 

G.  Menyelesaikan Sistem Persamaan Linier Dengan Matriks 
 

(1) Sistem Persamaan Linier dua Variabel 

Salah satu diantara penggunaan invers matriks adalah untuk menyelesaikan  

sistim persamaan linier. Tentu saja teknik penyelesaiannya dengan aturan 

persamaan matriks, yaitu : 

 

             Jika                                   maka   








22

11

ba

ba
 









y

x
   =   









2

1

c

c
      

                                                                            








y

x
   =   









 



12

12

aa

bb

bcad

1
 









2

1

c

c
      

Selain dengan persamaan matriks, teknik menyelesaikan sistem persamaan linier 

juga dapat dilakukan dengan determinan matriks. Aturan dengan cara ini adalah : 

Jika matriks A = 








dc

ba
  maka  det(A) = 

dc

ba
  = ad – bc. sehingga 

     Jika                                    maka   D = 
22

11

ba

ba
  =  2121 abba   

xD = 
22

11

bc

bc
  =  2121 cbbc    

yD = 
22

11

ca

ca
  =  2121 aca c  

Maka   x = 
D

Dx        dan      y = 
D

D y
 

Untuk lebih jelanya, ikutolah contoh soal berikut ini: 

01. Tentukan penyelesaian sistem persamaan 2x – 3y = 8 dan x + 2y =  –3 

dengan metoda: 

(a)  Invers matriks     (b)  Determinan 

Jawab 

2x – 3y = 8 

x + 2y =  –3   

 

 

 

a1x + b1y = c1 
 

a2x + b2y = c2 

 

a1x + b1y = c1 

a2x + b2y = c2 
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(a)  Dengan metoda invers  matriks diperoleh 

  






 

21

32









y

x
  =  









 3

8
  










y

x
  =  









 21

32

)3(4

1









 3

8
  










y

x
  =  









 21

32

7

1









 3

8
  










y

x
  =  













68

916

7

1
  










y

x
  =  









14

7

7

1
  










y

x
  =  









 2

1
 

Jadi  x = 1  dan  y = –2  

 (b)  Dengan metoda determinan matriks diperoleh 

 D  = 
21

2 3
 = (2)(2) – (–3)(1)  =  4 + 3 = 7 

 xD   = 
23

8 3




 = (8)(2) – (–3)( –3)  =  16  – 9 = 7  

 yD   = 
31

2 8


 = (2)( –3) – (8)(1)  =  –6 – 8 = –14 

   Maka  x  =  
D

Dx   = 
7

7
  =  1 

              y  = 
D

D y
   = 

7

14
  = 2 

02.  Tentukan penyelesaian sistem persamaan y = 
2

1
x + 5 dan x + 6 = 

3

2
y  

dengan metoda: 

(a)  Invers matriks     (b)  Determinan 

Jawab 

y = 
2

1
x + 5   (2)      2y = x + 10  –x + 2y  =  10 

x + 6 = 
3

2
y   (3)      3x + 18 = 2y  3x – 2y  =  –18 

–x + 2y = 10 

3x – 2y =  –18  
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






 

12

23
maka 









y

x










5

4
   

Maka    

 D  = 
23

1 2




 = (–1)(–2) – (2)(3)  =  2 – 6 = –4 

 xD   = 
218

10 2


 = (10)(–2) – (2)( –18)  =  –20  – (–36) = 16  

  yD   = 
183

1 10




 = (–1)(–18) – (10)(3)  =  18 – 30 = –12 

   Maka  x  =  
D

Dx   = 
4

16


  =  –4 

              y  = 
D

D y
   = 

4

12




  = 3 

 

03. Tentukan penyelesaian sistem persamaan 2y – 3x = –4 dan 2x + y =  5 

dengan metoda: 

(a)  Invers matriks      

(b)  Determinan 

Jawab 

2y – 3x = –4            3x – 2y = 4 

x + 2y =  –3             2x + y =  5 

(a) Dengan metoda invers  matriks diperoleh 

  






 

12

23









y

x
  =  









5

4
  










y

x
  =  









 32

21

)4(3

1









5

4
  










y

x
  =  









 32

21

7

1









5

4
  










y

x
  =  













158

104

7

1
  










y

x
  =  









7

14

7

1
  










y

x
  =  









1

2
 

  Jadi  x = 2  dan  y = 1  
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(b)  Dengan metoda determinan matriks diperoleh 

 D  = 
12

23 
 = (3)(1) – (–2)(2)  =  3 + 4 = 7 

 xD   = 
15

24 
 = (4)(1) – (–2)(5)  =  4 + 10 =  14 

  yD   = 
52

43
 = (3)(5) – (4)(2)  =  15 – 8 =  7 

   Maka  x  =  
D

Dx   = 
7

14
  =  2 

              y  = 
D

D y
   = 

7

7
  = 1 

 

 

(2) Sistem Persamaan Linier Tiga Variabel.  

Sepeti halnya pada sistem persamaan linier dua variabel, menyelesaikan sistem 

persamaan linier tiga variabel dengan matriks juga terdiri dari dua cara, yakni 

dengan menggunakan determinan matriks dan dengan menggunakan aturan 

invers perkalian matriks. Berikut ini akan diuraikan masing masing cara tersebut.  

Aturan menyelesaikan sistem persamaan linier menggunakan determinan 

matriks adalah dengan menentukan terlebih dahulu matriks koefisien dari sistem 

persamaan itu. 

Selanjutnya ditentukan empat nilai determinan sebagai berikut: 

(1) D yakni determinan matriks koefisien 

(2) Dx yakni determinan matriks koefisien dengan koefisien x diganti  konstanta 

(3) Dy yakni determinan matriks koefisien dengan koefisien y diganti  konstanta 

(4) Dz yakni determinan matriks koefisien dengan koefisien z diganti  konstanta 

Rumus masing-masingnya adalah sebagai berikut : 

         a1x + b1y + c1z = d1 

 Jika       a2x + b2y + c2z  = d2    diperoleh nilai determinan :  

              a3x + b3y + c3z  = d3 

D   = 

333

222

111

cba

cba

cba

 =  a1.b2.c3 +  b1.c2.a3 + c1.a2.b3 – c1.b2.a3 – a1.c2.b3 – b1.a2.c3 

Dx = 

333

222

111

cbd

cbd

cbd

 = d1.b2.c3 +  b1.c2.d3 + c1.d2.b3 – c1.b2.d3 – d1.c2.b3 – b1.d2.c3 
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Dy = 

333

222

111

cda

cda

cda

 =  a1.d2.c3 +  d1.c2.a3 + c1.a2.d3 – c1.d2.a3 – a1.c2.d3 – d1.a2.c3 

Dz = 

333

222

111

dba

dba

dba

 =  a1.b2.d3 +  b1.d2.a3 + d1.a2.b3 – d1.b2.a3 – a1.d2.b3 – b1.a2.d3 

Sehingga nilai  x = 
D

Dx  ,  y = 
D

Dy
  dan  z =  

D

Dz  

Untuk lebih jelasnya, ikutilah contoh soal berikut ini: 

01.  Tentukanlah himpunan penyelesaian sistem persamaan linier 

2x – 3y + 2z  = –3 

  x + 2y +  z   =   2        dengan menggunakan metoda determinan 

2x –  y  + 3z  =  1 

Jawab 

D   = 

312

121

232





 =  

12312

21121

32232





 

D  =  (2)(2)(3) + (–3)(1)(2) + (2)(1)(–1) – (2)(2)(2) – (2)(1)(–1) – (–3)(1)(3) 

D  =  12 – 6 – 2 – 8 + 2 + 9 

D  =  7 

Dx = 

311

122

233





 =  

11311

22122

33233





 

Dx =  (–3)(2)(3) + (–3)(1)(1) + (2)(2)(–1) – (2)(2)(1) – (–3)(1)(–1) – (–3)(2)(3) 

Dx =  –18 – 3 – 4 – 4 – 3 + 18 

Dx =  –14 
 

Dy = 

312

121

232 

 =  

12312

21121

32232 

 

Dy =  (2)(2)(3) + (–3)(1)(2) + (2)(1)(1) – (2)(2)(2) – (2)(1)(1) – (–3)(1)(3) 

Dy =  12 – 6 + 2 – 8 – 2 + 9 

Dy =  7 

Dz = 

112

221

332





 =  

12112

21221

32332




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Dz  =  (2)(2)(1) + (–3)(2)(2) + (–3)(1)(–1) – (–3)(2)(2) – (2)(2)(–1) – (–3)(1)(1) 

Dz  =  4 – 12 + 3 + 12 + 4 + 3 

Dz =  14 

Jadi   x = 
D

Dx   = 
7

14
  =  –2 

y = 
D

Dy
  = 

7

7
  =  1 

z = 
D

Dz   = 
7

14
  =  2 

 

02.  Tentukanlah himpunan penyelesaian sistem persamaan linier 

x + 2y + z   =  2 

x –  y – 2z  = –1        dengan menggunakan metoda determinan 

x +  y –   z  =  3 

Jawab 

D   = 

111

211

121



  =  

11111

11211

21121



  

D  =  (1)(–1)(–1) +  (2)(–2)(1) + (1)(1)(1) – (1)(–1)(1) – (1)(–2)(1) – (2)(1)(–1) 

D  =  1 – 4 + 1 + 1 + 2 + 2 

D  =  3 

Dx = 

113

211

122



  =  

13113

11211

22122



  

Dx =  (2)(–1)(–1) +  (2)(–2)(3) + (1)(–1)(1) – (1)( –1)(3) – (2)(–2)(1) – (2)(–1)(–

1) 

Dx =  2 – 12 – 1 + 3 + 4 – 2 

Dx =  –6 

Dy = 

131

211

121



  =  

31131

11211

21121



  

Dy =  (1)(–1)(–1) +  (2)(–2)(1) + (1)(1)(3) – (1)(–1)(1) – (1)(–2)(3) – (2)(1)(–1) 

Dy =  1 – 4 + 3 + 1 + 6 + 2 

Dy =  9 

Dz = 

311

111

221

  =  

11311

11111

21221

  
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Dz  =  (1)(–1)(3) +  (2)(–1)(1) + (2)(1)(1) – (2)(–1)(1) – (1)(–1)(1) – (2)(1)(3) 

Dz  =  –3 – 2 + 2 + 2 + 1 – 6 

Dz =  –6 

Jadi   x = 
D

Dx   = 
3

6
  =  –2 

y = 
D

Dy
  = 

3

9
  =  3 

z = 
D

Dz   = 
3

6
  =  –2 

 

03.  Tentukanlah himpunan penyelesaian sistem persamaan linier 

x – 2y  =  –3 

y +  z  =   1               dengan menggunakan metoda determinan 

2x +  z  =  1 

Jawab 

D   = 

102

110

021 

 =  

02102

10110

21021 

 

D  =  (1)(1)(1) +  (–2)(1)(2) + (0)(0)(0) – (0)(1)(2) – (1)(1)(0) – (–2)(0)(1) 

D  =  (1) +  (–4) +  (0) – (0) – (0) – (0) 

D  =  1 – 4 + 0 + 0 + 0 + 0 

D  =  –3 

Dx = 

101

111

023 

 =  

01101

11111

23023 

 

Dx =  (–3)(1)(1) +  (–2)(1)(1) + (0)(1)(0) – (0)(1)(1) – (–3)(1)(0) – (–2)(1)(1) 

Dx =  (–3) +  (–2) +  (0) – (0) – (0) – (–2) 

Dx =  –3 – 2 + 0 – 0 – 0 + 2 

Dx =  –3 

Dy = 

112

110

031 

 =  

12112

10110

31031 

 

Dy =  (1)(1)(1) +  (–3)(1)(2) + (0)(0)(1) – (0)(1)(2) – (1)(1)(1) – (–3)(0)(1) 

Dy =  ( 1) +  (–6) +  (0) – (0) – (1) – (0) 

Dy =  1 – 6 + 0 + 0 – 1 – 0 

Dy =  –6 
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Dz = 

102

110

321 

 =  

02102

10110

21321 

 

Dz  =  (1)(1)(1) +  (–2)(1)(2) + (–3)(0)(0) – (–3)(1)(2) – (1)(1)(0) – (–2)(0)(1) 

Dz  =  (1) +  (–4) +  (0) – (–6) – (0) – (0) 

Dz =  1 – 4 + 0 + 6 – 0 – 0 

Dz =  3 

Jadi   x = 
D

Dx   = 
3

3




  =  1 

y = 
D

Dy
  = 

3

6




  =  2 

z = 
D

Dz   = 
3

3


  =  –1 

 

Untuk menyelesaikan sistem persamaan linier tiga variabel dengan invers matriks 

dilakukan dengan tahapan berikut ini : 

         a1x + b1y + c1z = d1 

 Jika       a2x + b2y + c2z  = d2    diperoleh persamaan matriks  

              a3x + b3y + c3z  = d3 

















333

222

111

cba

cba

cba

. 

















z

y

x

 = 

















3

2

1

d

d

d

  

        A          .   B   =   C 

                        B   =   1A  .  C 

Karena A adalah matriks koefisien berordo (3 x 3) maka 1A  adalah invers perkalian 

matriks berordo (3 x 3). Berikut ini tatacara menentukan invers matriks ordo (3 x 3) 

Misalkan A = 

















333

222

111

cba

cba

cba

  maka langkah-langkah menentukan invers matriks 

adalah sebagai berikut : 

1.  Menentukan minor matriks A untuk baris p dan kolom q (Mpq) 

M11 = 
33

22

cb

cb
 = b2c3 – c2b3  M12 =  

33

22

ca

ca
  = a2c3 – c2a3 

M13 = 
33

22

ba

ba
 = a2b3 – b2a3  M21 =  

33

11

cb

cb
  = b1c3 – c1b3 

M22 = 
33

11

ca

ca
 = a1c3 – c1a3  M23 =  

33

11

ba

ba
  = a1b3 – b1a3 
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M31 = 

22
cb

cb 11
 = b1c2 – c1b2  M32 =  

22

11

ca

ca
  = a1c2 – c1a2 

M33 = 
22

11

ba

ba
  = a1b2 – b1a2  

2.  Menentukan kofaktor matriks A 

Kofaktor matriks A baris ke-p kolam ke-q dilambangkan Cpq  ditentukan dengan 

rumus : 

                     pqC  = 
qp

)1(


  Mpq 

Sehingga diperoleh matriks kofaktor C sebagai berikut : 

C =  

















333231

232222

131211

CCC

CCC

CCC

 

3.  Menentukan determinan matriks A 

Determinan matriks A ditulis ditentukan dengan menggunakan kofaktor pqC  

dengan rumus :   det(A) = a1 11C  – b1 12C  + c1 13C  

det(A) = a2 21C  – b2 22C  + c2 23C  

det(A) = a3 31C  – b3 32C  + c3 33C  

 

4.  Menentukan matriks adjoint A, yakni transpose dari kofaktor matriks A, atau 

dirumuskan : 

Adj A = tC  

5.  Menentukan invers matriks A dengan rumus : 

          1A  =  
det(A)

1
   adj A 

Untuk lebih jelasnya, ikutilah contoh soal berikut ini: 

04. Tentukanlah himpunan penyelesaian sistem persamaan linier 

 x +  y – 2z  =  2 

  x – 3y +  z  = –3        dengan menggunakan metoda inver matriks 

  x –   y +  z  =  1 

 Jawab 

Matriks koefisien untuk sistem persamaan linier diataas adalah : 

A = 























111

131

211

   sehingga  
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Pertama akan ditentukan minor  matriks, yaitu 

11M  = 
11

13




  =  (–3)(1) – (1)( –1)  =  –3 + 1  =  –2 

12M  = 
11

11
  =  (1)(1) – (1)(1)  =  1 – 1  =  0 

13M  = 
11

31




  =  (1)(–1) – (–3)(1)  =  –1 + 3  =  2 

21M  = 
11

21




  =  (1)(1) – (–2)(–1)  =  1 – 2  =  –1 

22M  = 
11

21 
  =  (1)(1) – (–2)(1)  =  1 + 2  =  3 

23M  = 
11

11


  =  (1)(–1) – (1)(1)  =  –1 – 1  =  –2 

31M  = 
13

21




  =  (1)(1) – (–2)(–3)  =  1 – 6  =  –5 

32M  = 
11

21 
  =  (1)(1) – (–2)(1)  =  1 + 2  =  3 

33M  = 
31

11


  =  (1)(–3) – (1)(1)  =  –3 – 1  =  –4 

Kemudian menentukan  kofaktor  matriks 

11C  = 
11)1(   11M  =  (1)(–2)  =  –2 

12C  = 
21)1(   12M  =  (–1)(0)  =  0 

13C  = 
31)1(   13M  =  (1)(2)  =  2 

21C  = 
12)1(   21M  =  (–1)(–1)  =  1 

22C  = 
22)1(   22M  =  (1)(3)  =  3 

23C  = 
32)1(   23M  =  (–1)(–2)  =  2 

31C  = 
13)1(   31M  =  (1)(–5)  =  –5 

32C  = 
23)1(   32M  =  (–1)(3)  =  –3 

33C  = 
33)1(   33M  =  (1)(4)  =  4 
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Matriks kofaktornya :    C = 





















435

231

202

 

Setelah itu menentukan  Determinan  matriks menggunakan ekspansi baris 

pertama 

det(A) =  11a 11C  +  12a 12C  + 13a 13C  =  (–2)(1) + (0)(1) + (2)(–2) = –6 

Berikutnya menentukan  Adjoint  matriks dari matriks kofaktor 

Jika kofaktor  C = 





















435

231

202

  maka adjoinnya  adj(A) = 























422

330

512

 

Akhirnya dimasukkan kedalam rumus invers matriks: 

1A  =  
det(A)

1
 adj(A)  diperoleh    1A  =  

6

1


 























422

330

512

   

Setelah mendapatkan invers matriks, maka system persamaan linier diatas 

dielesaikan dengan persamaan matriks sebagai berikut : 























111

131

211

. 

















z

y

x

 = 



















1

3

2

  

                         
















z

y

x

 =  
6

1


 























422

330

512

 .



















1

3

2

 

 
















z

y

x

 =  
6

1


 























6

12

12

 

 
















z

y

x

 =  

















1

2

2

 

Jadi diperoleh nilai x = 2, y = 2 dan z = –1  

 

05.  Tentukanlah himpunan penyelesaian sistem persamaan linier 

 2x + 2y + 3z =  4 

  –x +   y + 3z  =  1        dengan menggunakan metoda inver matriks 

  –2x + y + 2z  = –3 

 Jawab 
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Matriks koefisien untuk sistem persamaan linier diataas adalah : 

A = 





















212

311

322

   sehingga  

Pertama akan ditentukan minor  matriks, yaitu 

11M  = 
21

31
  =  (1)(2) – (1)(3)  =  2 – 3 =  –1 

12M  = 
22

31




  =  (–1)(2) – (3)(–2)  =  –2 + 6  =  4 

13M  = 
12

11




  =  (–1)(1) – (1)(–2)  =  –1 + 2  =  1 

21M  = 
21

32
  =  (2)(2) – (3)(1)  =  4 – 3  =  1 

22M  = 
22

32


  =  (2)(2) – (3)(–2)  =  4 + 6  =  10 

23M  = 
12

22


  =  (2)(1) – (2)(–2)  =  2 + 4  =  6 

31M  = 
31

32
  =  (2)(3) – (3)(1)  =  6 – 3  =  3 

32M  = 
31

32


  =  (2)(3) – (3)(–1)  =  6 + 3  =  9 

33M  = 
11

22


  =  (2)(1) – (2)(–1)  =  2 + 2  =  4 

Kemudian menentukan  kofaktor  matriks 

11C  = 
11)1(   11M  =  (1)(–1)  =  –1 

12C  = 
21)1(   12M  =  (–1)(4)  =  –4 

13C  = 
31)1(   13M  =  (1)(1)  =  1 

21C  = 
12)1(   21M  =  (–1)(1)  =  –1 

22C  = 
22)1(   22M  =  (1)(10)  =  10 

23C  = 
32)1(   23M  =  (–1)(6)  =  –6 



Matriks  13 

31C  = 
13)1(   31M  =  (1)(3)  =  3 

32C  = 
23)1(   32M  =  (–1)(9)  =  –9 

33C  = 
33)1(   33M  =  (1)(4)  =  4 

Matriks kofaktornya :    C = 























493

6101

141

 

Setelah itu menentukan  Determinan  matriks menggunakan ekspansi baris 

pertama 

det(A) =  11a 11C  +  12a 12C  + 13a 13C  =  (2)(–1) + (2)(–4) + (3)(1) = –7 

 

Berikutnya menentukan  Adjoint  matriks dari matriks kofaktor 

Jika kofaktor  C = 























493

6101

141

  maka adjoinnya  adj(A) = 























461

9104

311

 

Akhirnya dimasukkan kedalam rumus invers matriks: 

1A  =  
det(A)

1
 adj(A)  diperoleh    1A  =  

7

1


 























461

9104

311

   

Setelah mendapatkan invers matriks, maka system persamaan linier diatas 

dielesaikan dengan persamaan matriks sebagai berikut : 





















212

311

322

. 

















z

y

x

 = 

















 3

1

4

  

                           
















z

y

x

 =  
7

1


 























461

9104

311

 .

 
















 3

1

4

 

   
















z

y

x

 =  
7

1


 





















14

21

14

 

   
















z

y

x

 =  



















2

3

2

 

Jadi diperoleh nilai x = 2, y = –3 dan z = 2  



Matriks  14 

06.  Tentukanlah himpunan penyelesaian sistem persamaan linier 

 2x – 2y –  z   =  3 

  3x +  y + 2z   =  7        dengan menggunakan metoda inver matriks 

  2x + 3y + 4z  =  8 

 Jawab 

Matriks koefisien untuk sistem persamaan linier diataas adalah : 

A = 















 

432

213

122

   sehingga  

Pertama akan ditentukan minor  matriks, yaitu 

11M  = 
43

21
  =  (1)(4) – (2)(3)  =  4 – 6 =  –2 

12M  = 
42

23
  =  (3)(4) – (2)(2)  =  12 – 4  =  8 

13M  = 
32

13
  =  (3)(3) – (1)(2)  =  9 – 2  =  7 

21M  = 
43

12 
  =  (–2)(4) – (–1)(3)  =  –8 + 3  =  –5 

22M  = 
42

12 
  =  (2)(4) – (–1)(2)  =  8 + 2  =  10 

23M  = 
32

22 
  =  (2)(3) – (–2)(2)  =  6 + 4  =  10 

31M  = 
21

12 
  =  (–2)(2) – (–1)(1)  =  –4 + 1  =  –3 

32M  = 
23

12 
  =  (2)(2) – (–1)(3)  =  4 + 3  =  7 

33M  = 
13

22 
  =  (2)(1) – (–2)(3)  =  2 + 6  =  8 

Kemudian menentukan  kofaktor  matriks 

11C  = 
11)1(   11M  =  (1)(–2)  =  –2 

12C  = 
21)1(   12M  =  (–1)(8)  =  –8 

13C  = 
31)1(   13M  =  (1)(7)  =  7 
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21C  = 
12)1(   21M  =  (–1)(–5)  =  5 

22C  = 
22)1(   22M  =  (1)(10)  =  10 

23C  = 
32)1(   23M  =  (–1)(10)  =  –10 

31C  = 
13)1(   31M  =  (1)(–3)  =  –3 

32C  = 
23)1(   32M  =  (–1)(7)  =  –7 

33C  = 
33)1(   33M  =  (1)(8)  =  8 

Matriks kofaktornya :    C = 























873

10105

782

 

Setelah itu menentukan  Determinan  matriks menggunakan ekspansi baris 

pertama 

det(A) =  11a 11C  +  12a 12C  + 13a 13C  =  (–2)(2) + (–8)(–2) + (7)(–1) = 5 

Berikutnya menentukan  Adjoint  matriks dari matriks kofaktor 

Jika kofaktor  C = 























873

10105

782

  maka adjoinnya  adj(A) = 























8107

7108

352

 

Akhirnya dimasukkan kedalam rumus invers matriks: 

1A  =  
det(A)

1
 adj(A)  diperoleh    1A  =  

5

1
 























8107

7108

352

   

Setelah mendapatkan invers matriks, maka system persamaan linier diatas 

dielesaikan dengan persamaan matriks sebagai berikut : 















 

432

213

122

. 

















z

y

x

 = 

















8

7

3

  

                        
















z

y

x

 =  
5

1
 























8107

7108

352

 .

 
















8

7

3

 

















z

y

x

 =  
5

1
 



















15

10

5
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















z

y

x

 =  



















3

2

1

 

Jadi diperoleh nilai x = 1, y = –2  dan z = 3  
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SOAL  LATIHAN  07 

G.  Menyelesaikan Sistem Persamaan Linier dengan Matriks 
 

01. Jika himpunan penyelesaian sistem persamaan linier  y = x + 3 dan 2x + 3y = 4 

adalah {x1 , y1} maka nilai dari  x1 . y1   = … 

A.  –4    B.  –3     C.  –2 

D.  2    E.  3 

 
02. Jika himpunan penyelesaian sistem persamaan 2x – 3y = –6 dan  4y – 5x = 1 adalah 

{x1 , y1} maka nilai dari  x1 + y1   = … 

A.  –3    B.  –2     C.  1 

D.  5    E.  7 

 
03. Jika himpunan penyelesaian sistem persamaan 3x = 2 + 5y  dan 3y + 7x  = 12 adalah 

{x1 , y1} maka nilai dari  x1 + y1   = … 

A.  2    B. 3,5     C.  5,5 

D.  6    E.  7 

 

04. Jika himpunan penyelesaian sistem persamaan x = 4 + 
2

1
y dan 

3

1
x + 

4

1
y = 3 adalah  

{ 1x , 1y } maka nilai dari 1x . 1y  = …  

A.  12    B.  24     C.  32 

D.  40    E.  48 

 

05.  Agar sistem persamaan linier 5x – 2y = 6 dan ax – 6y = 4 tidak memiliki anggota 

himpunan penyelesaian maka nilai a = … 

A.  15    B.  12     C.  10 

D.  5    E.  4 

 

06. Jika penyelesaian sistem persamaan linier : 

2x – 3y + 2z  = –3 

  x + 2y +  z   =   2        adalah  {x1 , y1 , z1 },  maka nilai  x1 + y1 + z1   = … 

2x –  y  + 3z  =  1 

A.  –4    B.  –3     C.  1 

D.  3    E.  4 

 
07. Jika penyelesaian sistem persamaan linier : 

3x + y – 2z   =  6 

2x + 4y – 3z  =  4        adalah  {x1 , y1 , z1 },  maka nilai  x1 + y1 + z1   = … 

  x – 2y +  z  =  3 

A.  3    B.  4     C.  5 

D.  6    E.  7 
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08. Jika penyelesaian sistem persamaan linier : 

4x + 3y – 2z  =  6 

2x + 4y – 3z  =  2        adalah  {x1 , y1 , z1 },  maka nilai  x1 + y1 + z1   = … 

2x – 3y + 2z  =  6 

A.  1    B. 2     C.  3 

D.  4    E.  5 

 

09. Jika penyelesaian sistem persamaan linier : 

3x – 2y + 2z   =  3 

5x  +  y – 2z  =  7        adalah  {x1 , y1 , z1 },  maka nilai  x1 + y1 + z1   = … 

  x – 3y + 3z  =  1 

A.  –5    B. –4     C.  –3 

D.  2    E.  5 

 

10. Jika penyelesaian sistem persamaan linier : 

x + 3y +  z   =  –1 

2x +  y + 2z   =  3        adalah  {x1 , y1 , z1 },  maka nilai  x1 + y1 + z1   = … 

2x –  y + 3z  =  8 

A.  1    B. 2     C.  3 

D.  4    E.  5 

 

11. Jika penyelesaian sistem persamaan linier : 

2x –  y – 2z  =  4 

x – 4y + 3z  = –9        adalah  {x1 , y1 , z1 },  maka nilai  x1 + y1 + z1   = … 

x – 2y +  z   = –3 

A.  1    B. 2     C.  3 

D.  4    E.  5 

 

12. Jika penyelesaian sistem persamaan linier : 

2x – 3y – 2z  = –4 

3x – 5y – 4z  = –4        adalah  {x1 , y1 , z1 },  maka nilai  x1 + y1 + z1   = … 

2x + 2y –  z   =   3 

A.  –5    B. –3     C.  2 

D.  4    E.  6 

 

13.  Jika himpunan penyelesaian dari sistem  : 

2x + y  =  2 

x – 3z  = –7         adalah { 1x , 1y , 1z } maka nilai 1x . 1y . 1z  = …. 

2y + 3z  = 5 

A.  24    B.  12     C.  –6 

D.  –12    E.  –24 

 

 


